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Qéllimet dhe objektivat

o Zgjidhja e njé sistemi mé tepér ekuacionesh lineare
me metodén e eliminimit té Gauss-it.

@ Zgjerimi i veprimeve me matrica me dy operacione té reja:
prodhimi skalar dhe prodhimi matricor.

@ Nxénja e nocioneve té matricés identike, matricés josingulare,
matricés inverse dhe matricés sé adjonguar.
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Pérmbajtja

@ Metoda e eliminimit e Gauss-it

© Prodhimi skalar dhe prodhimi matricor

© Matrica identike dhe matrica inverse
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Metoda e eliminimit e Gauss-it

Metoda e eliminimit e Gauss-it

Shembull

Zgjidhni sistemin
[x]+ x +3xq = 4
214+ x0o— x3+ xg= 1
3X1— X2 — X3+2X4:—3
—x1+2%+3x3— x3= 4

Zgijidhje....

Pérshkruajmé ekuacionin e paré,

shumézojmé ekuacionin e paré me 2 dhe e zbresim nga i dyti,
shumézojmé té parin me 3 dhe e zbresim nga i treti,

i mbledhim té parin ekuacionit té katérté. []

Shumézimi i matricave. Matrica inverse 4




Metoda e eliminimit e Gauss-it

Metoda e eliminimit e Gauss-it. (Vazhdim)

(E2 — 251) — (E2)
(E3 = 3E1) — (E3)
(Ea + E1) — (E4)

X1+ x +3x4= 4
— x3—bxg= —7

—4xy — x3—1x4 =—15
3+ 3x3+2xq= 8.

Ol
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Metoda e eliminimit e Gauss-it

Metoda e eliminimit e Gauss-it. (Vazhdim)

(E3 = 4E2) — (E3)
(Es + 3E2) — (Ea)

X1+ X2 + 3x4= 4
—Xp — X3— bxg= —7
+3x3+ 13x4 = 13

— 13x4 = —13.

Ol
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Metoda e eliminimit e Gauss-it

Metoda e eliminimit e Gauss-it. (Vazhdim)

.Zgjidhje.

Sistemin e fundit mund ta zgjidhim me zévendésim nga prapa:

—13
X4—_713—1
13 -13 1

x2=—(—7T+5xa+x3)=—(-7+5-1+0)=2
x1=4—-3x4g—x=4—-3—-2=—1.
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Metoda e eliminimit e Gauss-it

Metoda e eliminimit e Gauss-it. (Vazhdim)

Mbani mend!

Edhe mé lehté, pa i shénuar fare ndryshoret e ekuacioneve,
metodén do té mund ta zbatonim

duke e aplikuar né matricén e zgjeruar té sistemit,

e cila pérbéhet nga matrica e koeficientéve té sistemit,

té cilés i pérshkruhet nga e djathta shtylla e liré.

Pastaj veprimet kryhen mbi elementét e késaj matrice.
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Prodhimi skalar dhe prodhimi matricor

Prodhimi skalar

Prodhimi me njé skalar

Né qofté se k éshté njé numér (ose, skalar),

atéheré prodhimi skalar i skalarit k me njé matricé A
éshté matrica B e rendit té njéjté sikur A,

elementet e sé cilés jané té barabarté me prodhimin
e elementéve pérkatés té A me k;

pra, B= kA = [bj], ku bjj = k- aj;.
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Prodhimi skalar dhe prodhimi matricor

Prodhimi skalar. (Vazhdim)

Shembull

Shumézoni skalarisht matricén

me numrin 5.

Zgijidhje....

-1 2] [5-(-1) s5-2 ] [-5 10
kA_5‘l3 4]‘{5-3 5-(4)1_[15 20]'
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Prodhimi skalar dhe prodhimi matricor

Prodhimi matricor

Né qofté se matrica A éshté e rendit m x p,
kurse matrica B e rendit p X n,
atéheré prodhimi A - B do té jeté matricé e rendit m x n

Tregon se A mund té shumézohet me B

AN
AﬁB

mXx p pXxXn

Tregon dimensionin e prodhimit A- B
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Prodhimi skalar dhe prodhimi matricor

Prodhimi matricor. (Vazhdim)

Prodhimi matricor

Né qofté se A éshté njé matricé e rendit m x p
dhe B éshté njé matricé e rendit p X n,

atéheré prodhimi matricor i matricés A me B
éshté matrica C e rendit m x n,

elementet e sé cilés jané té barabarta me shumén
e prodhimeve té elementeve té njé rreshti té A
me elementet pérkatése té njé shtylle té B;

pra, C= AB =[], ku

cj = anbij+ apboj+ - - - + apby = Z ajkbyj.
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Prodhimi skalar dhe prodhimi matricor

Prodhimi matricor. (Vazhdim)

Shembull

Le té jené
2 1 -1 1 -1 1
A=(3 1 2|, B=|2 -1 2
0 -2 -3 3 0 -3
Llogaritni prodhimin AB.

Shumézimi i matricave. Matrica inverse 13



Prodhimi skalar dhe prodhimi matricor

Prodhimi matricor. (Vazhdim)

Zgjidhje.

Meqgé dimensionet e matricave A e B jané 3 x 3 dhe 3 x 3,
atéheré éshté i mundur prodhimi AB,

dhe rezultati do té jeté matricé 3 x 3:

2 1 -1 1[-1f1 1 -3 1
AB = 31 2 . 21-1) 2 =11 -4 11
0 2 3 3l0]3 ~13 2 13

Shumézimi i matricave. Matrica inverse 14



Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica identike

Matricé identike

Matricé identike | éshté njé matricé katrore

e cila i ka té gjitha elementet e diagonales té barabarté me 1,
kurse té gjithé elementet tjeré té barabarté me 0.
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Matrica identike dhe matrica inverse

Shembuj matricash identike

1 000
10 Cl)(l)g 0100
01’001’0010
0 0 01
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica identike. (Vazhdim)

Shembull

Gjeni prodhimin e njé matrice katrore té rendit 2

me matricén identike / té rendit 2 x 2. Gjeni pastaj prodhimit /A.
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica identike. (Vazhdim)

Zgjidhje.
a1 ax» a1 1+a»-0 ax-0+ax-1

Al — [311 312].[1 0]:[311-14-312‘0 311-0+a12'1]

_|f a2 _ 4
a1 ax

A — 1 0 faun az| _ [l-aun+0-an 1-a:2+0-ax
0 1| |ax ax O-a;1+1-a3 0-a12+1-a»

a1 a12| A
das1  ax
L]
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica identike. (Vazhdim)

Vetia e matricave identike

Mund té vértetohet se pér cdo matricé A dhe matricé identike /
pér té cilén ekziston prodhimi Al ose /A vlen

Al=A and A=A
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica inverse

Matrica inverse

@ Pér matricé katrore A té rendit n themi se éshté josingulare
né qofté se det A # 0.

o Né gofté se A éshté njé matricé josingulare,
atéheré matrica inverse e A, e shénojmé me A™1,
quhet matrica e tillé qé

AAT=AT1. A=
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica inverse. (Vazhdim)

Matrica inverse

Né qofté se A éshté njé matricé josingulare,
atéheré matrica e saj inverse A~1 éshté

L

A
dea 24

ku adj A éshté matrica e adjonguar e matricés A,
e cila pérbéhét nga kofaktorét sipas rreshtave té elementéve té A
té rradhitur sipas shtyllave:

11 Q21 @31 ... Qp1
Q12 Q22 Q32 ... Qpp
adJ A= Q13 @G23 @33 ... Qp3
Q1p Q2p G35 ... OQpp
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica inverse. (Vazhdim)

Sistemi i ekuacioneve lineare né trjaté matricore..

Sistemi i ekucacioneve lineare

aiixi + apxp + a1zxz + - -+ + aipxn = by

ar1X1 + ax0xp + a3x3z + - -+ apxy, = by

an1X1 + amX2 + an3Xx3 + - -+ + appXp = bp,
mund té shkruhet si barazim matricor
AX =B,

ku A éshté matrica e sistemit, X éshté shtylla e té panjohurave,
kurse B éshté shtylla e liré;
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica inverse. (Vazhdim)

..Sistemi i ekuacioneve lineare né trjaté matricore

d.m.th.

211 d812 a3 ... Adin
a1 4a22 423 ... ap
A=

dnl dn2 dn3 ... dnpn
X1 by
X2 bo

X = . B=

Xn bn
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica inverse. (Vazhdim)

Zgjidhja e njé sistemi me ané té matricés inverse
X=A"B

éshté zgjidhja e ekuacionit matricor té sistemit.

Veértet,
AX=A(A"1B) = (AAY)B=IB=B.
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Matrica identike dhe matrica inverse

Matrica inverse. (Vazhdim)

Mbani mend!

@ Llogaritja e matricés inverse kérkon numér té madh veprimesh,
prandaj éshté e papérshtatshme pér t'u zbatuar né praktikeé.

@ Né rastin e pérgjithshém, metoda mé e pérshtatshme
pér zgjidhjen e njé sistemi ekuacionesh lineare
éshté metoda e Gauss-it.
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Pérfundim

Udhézime pér lexim té métejmé

@ http://www.fberisha.org
@ Detyré shtépie: Detyrat pér ushtrime nga materiali mésimor.

e F. M. Berisha, M. Q. Berisha, Matematiké — pér biznes
dhe ekonomiks, fq. 28-40.
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http://www.fberisha.org

Pérfundim

Pérfundim

@ Teknika e zgjidhjes sé njé sistemi ekuacionesh lineare
me metodén e Gauss-it

o Llogaritja e prodhimit té njé matrice me njé skalar
dhe me njé matricé

@ Kuptimi i lidhmérisé ndérmjet njé sistemi ekuacionesh lineare
dhe ekuacionit matricor té tij
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