Kapitulli 1

Hyrje né matematiken
finansiare

Né afarizmin e biznesit, ndérmjet kreditorit (dhénésit té kredisé) dhe debito-
rit (marrésit té kredisé), ekzistojné raporte kreditore. Interesi (kamata) éshté
shuma té cilén debitori ia paguan kreditorit si kompenzim pér shirytézimin e
kredisé pér njé kohé té caktuar. Interesi kontraktohet ashtu qé pércaktohet
sa njési monetare (pér shembull, €) duhet paguar debitori kreditorit né ¢do
100 nj.m. té shumés sé huazuar gjaté kohés sé shirytézimit té kredisé.

1.1 Njehsimi proporcional dhe pérqindja

a.

Pérpjesé e dy numrave a # 0 dhe b # 0 quhet herési i tyre 3; p.sh., %, qé
éshté njésoj sikurse g
Barazimi i dy pérpjesave quhet proporcion:
a c

b d
Proporcioni § = ¢ vlen atéheré dhe vetém atéheré kur ad = be.
Shembull 1. Zgjidhni ekuacionin

5_2%
r o 12
Zgjidhje. Ky proporcion éshté ekuivalent me barazimin
25 =5-12
prej nga rrjedh
12
r=— =24
d
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Né praktiké shpeshheré hasim né tregues si¢ jané: shtrenjtimi, rritja ose
zvogélimi i prodhimtarisé, rritja e té ardhurave personale, lartésia e marzhés
tregtare etj., té cilat gadi ¢do heré paraqgiten né pérqindje.

Madhésité té cilat lidhen me njehsimin e pérqgindjes jané:

1. Sasia kryesore (kapitali) K éshté madhésia nga e cila duhet té llogaritet
shuma e pérqgindjes.

2. Pérqindja p e madhésisé sé dhéné éshté e gindta pjesé e asaj madhésie.

3. Shuma e pérqindjes (interesi) I éshté vlera e llogaritur e pérgindjes nga
sasia kryesore.

Simbolikisht, pérqindjen p e shénojmé me p%. Relacioni ndérmjet kétyre
madhésive paragitet me ané té proporcionit

K 100
I p’
d.m.th.,
K -
=27 (1)
100

Shembull 2. Cmimi i njé prodhimi éshté 380 € dhe pérqindja e zbritjes p =
5%. Sa éshté interesi I dhe ¢mimi i ri?

Zgjidhje. Kemi

K-p 380-5
100 100 )
Pra, ¢cmimi i ri do té jeté 380 — 19 = 361 euro U

Shembull 3. Nga panxharsheqeri fitohet 18% sheqer. Sa kilogram panxhar-
sheqer nevojiten pér 13113 kg sheqer?

Zgjidhje. Kétu éshté p = 18, I = 13113, ndérsa kérkohet vlera e K. Nga
formula (1) kemi

7100 13113100

K
P 18

= 72850.
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Né qofté se sasiné e caktuar duhet ndaré né mé tepér pérpjesé té caktuara,
atéheré shfrytézohet njehsimi i ndarjes.

Shénojmé me K sasiné e cila duhet té ndahet né n pjesé me pérpjesé
ryiry ey, Me ky, ko, ..., k, shénojmé me rradhé pjesét e sasisé¢ K
té cilat u pérgjigjen numrave ry, 79, ..., r,. Ndérmjet kétyre pjeséve dhe
numrave té pérpjesés té dhéné ekziston proporcion i drejté, d.m.th.:

k’le’f’l, ]{?QZA’I"Q, ceny k‘n:A’f’n,

ku numri A éshté koeficient i proporcionalitetit.
Meqé k1 + ko + -+ k, = K, atéheré A(ri +ro+---+1r,) = K, prej nga
fitohet vlera e koeficientit:
B K
ot

Duke zévendésuar vlerén e fituar té A né ky = Ary, kg = Arg, ..., k, =
Ar, fitohen vlerat e kérkuara ki, ko, ..., k.

Shembull 4. Me misér, lulediell dhe patate duhet mbjellur 189 hektar ashtu
qé pjesét e mbjellura me ato kultura té jené né pérpjesé sikurse 11:2: 5. Sa
hektaré do té mbillen me secilén nga kulturat?

Zgjidhje. Madhésiné K = 189 do ta ndajmé né k; = A-11 (misér), ky = A-2
(lulediell), ks = A -5 (patate). Késhtu ky + ko + k3 = 11A+2A + 5A. Meqé
ky + ko + ks = K = 189, kemi 189 = 184, d.m.th.,

189
A=—=105.
18

Prandayj:

ki =10.5-11 = 115.5,
ky = 10.5-2 = 21,
ks =10.5-5 = 52.5.

Detyra pér ushtrime

1. Buka e thekrés pérmban 42% ujé. Sa ka ujé né 2.5 kg buké thekre?

2. Qarkullimi i planifikuar mujor i njé shitoreje tregtare éshté 84000 €.
Plani éshté plotésuar 12.5%. Sa euro jané realizuar?
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Kasa-skonto 2.25% né njé mall éshté 72 €. Nga cila shumé éshté llo-
garitur?

Eksporti i njé malli éshté rritur nga 648000 t gjaté vitit té kaluar né
793800 t gjaté kétij viti. Sa éshté rritja né pérqindje?

Té caktohet ¢mimi i njé prodhimi i cili pas shtrenjtimit pér 12% rritet
pér 27 €.

Sa kilometra rrugé do té kalojé automjeti i cili i cili ka né rezervoar
17.5 1 benziné né qofté se shpenzon 6.6 1 né 100 km.

Cmimi i njé artikulli pas shtrenjtimit pér 8% éshté 135 €. Sa ka qené
¢mimi para shtrenjtimit dhe sa éshté interesi I7

Njé mall pas lirimit pér 10% shitet me ¢gmim 234 €.

(a) Pér sa éshté zbritur ¢mimi?

(b) Sa ishte ¢mimi i shitjes para lirimit?

(c) Sa do té ishte ¢gmimi i shitjes sikur lirimi té ishte 22%?7
Njé prodhim éshté shitur sé bashku me 18% marzhé nga 10.03 €, ndérsa

i njéjti prodhim tani shitet pér 7.48 €. A fitohet apo humbet tani né
té, dhe pér sa pérqind?

Né qofté se njé prodhim shitet pér 2442 €, atéheré humbja do té jeté
7.5%. Sa do té shitej prodhimi sikur té fitohej 12.5%7

Cmimi i stofit pér fustan éshté zbritur 8%, e pastaj edhe 12% nga ¢gmimi
iri. Pas zbritjes sé dyté, 1 m shitet pér 20.24 €. Llogaritni ¢gmimi para
zbritjes sé dyté dhe para zbritjes sé paré.
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1.2 Njehsimi i interesit té thjeshte

Né qofté se interesi llogaritet pér ¢do periudhé té caktuar (né vit, muaj ose
dité) né kapitalin fillestar té huazuar, atéheré quhet interes i thjeshté.

Né praktiké, interesi zakonisht éshté i thjeshté né qofté se i paguhet kredi-
torit pas ¢do periudhe té llogaritjes.

Né qofté se llogaritet interesi I né kapitalin K me pérqindje té inte-
resit p%, atéheré vlen proporcioni

Shénojmé me n kohén e shfrytézimit té kapitalit (e shprehur né vjet, muaj
ose dité).

Né qofté se llogaritet interesi I né kapitalin K pér n vite me pérqindje
vjetore té interesit p%, atéheré vlen proporcioni

K 100

I pn

Né qofté se llogaritet interesi I né kapitalin K pér m muaj me pérqindje
vjetore té interesit p%, atéheré vlen proporcioni

K 100

I p%’
d.m.th.,

K 1200

I pm’

Né qofté se llogaritet interesi I né kapitalin K pér d dité me pérqindje
vjetore té interesit p%, atéheré vlen proporcioni

K 100
I p%o’
d.m.th.,

K 36000

I pd
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Shembull 1. Sa interes sjellin 750 € me 5%% kamaté vjetore pér 3 vijet?

Zgjidhje. Sipas proporcionit

K 100
I p-n
kemi K
_ A
~ 100 "
Meqé p = 5% = %, kemi
1—§'%03—1m
100 -

O

Shembull 2. Cili kapital do té sjellé pér 9 muaj me kamaté vjetore 7% interes
15750 €7

Zgjidhje. Sipas proporcionit

K 100
J
kemi
oo oor
p m
d.m.th.,

K= 1994€§5399%§-=:300000.

O

Shembull 3. Né qofté se mé 24 prill deponohen né banké 6000 € me kamaté
vjetore 7%, atéheré sa kamaté do té fitohet deri mé 29 tetor té po kétij viti?

Zgjidhje. Duke llogaritur se ¢do muaj i ka, mesatarisht, nga 30 dité, atéheré
numri i ditéve pér kété periudhé do té jeté d = 185. Sipas proporcionit

K 100

- d

Y

kemi % d
I — p

100360’
76000 185
100 360

ose

I = ~ 215.83.
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Shembull 4. Me ¢faré pérqindje vjetore té interesit, 7125 € sjellin pér 96 dité
interes 152 €7

Zgjidhje. Sipas proporcionit

K 100
I pgd’
kemi
_ 1007 360
K d’
d.m.th.,
_100-152360
P="7125 06
Pra, pérqgindja vjetore e interesit duhet té jeté 8%. O

Detyra pér ushtrime

1.

Sa interes do té paguhet pér 7 muaj me 5% kamaté vjetore pér krediné
né vleré 25000 €7

. Pér sa vjet kapitali prej 16800 € me 7% interes vjetor té thjeshté do

té sjellé 2352 €7

Cili kapital pér 3 muaj e 15 dité me 6% kamaté vjetore do té sjellé
200 € né emér interesi?

. Personi ka marré kredi mé 12 maj 10000 € me kamaté vjetore 9%. Sa

do té paguajé né qofté se krediné e kthen mé

(a) 18 korrik;
(b) 20 shtator?
Mé 27 gusht éshté marré hua njé shumé té hollash me 6% kamaté dhe

éshté kthyer mé 1 dhjetor, sé bashku me interesin, gjithsej 5334 €. Sa
éshté paguar né emér té interesit dhe cila shumé éshté huazuar?

Cili kapital sjell né vit me 6% kamaté té njéjtin interes sikurse 32000 €
me 4%?7?

Cili kapital sjell pér n vite me 9% kamaté té njéjtin interes (té thjeshté)
sikurse 18000 € pér té njéjtén kohé me 6%?7?

. Njé person deponoi gjysmén e kapitalit té veté me 3.5% kamaté, 10000 €

me 5%, kurse mbetjen me 4%. Gjithsej pér njé vit merr 3100 € interes.
Sa éshté kapitali?
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1.3 Njehsimi dekursiv i interesit

Né qofté se interesi llogaritet pas n periudhash pérllogaritése, atéheré za-
konisht zbatohet llogritja e ,interesit né interes“, ose, si¢ thuhet, interesit
dekursiv (té pérbére).

Deponohet kapitali fillestar K me pérqindje kamatore p%. Né fund té
vitit té paré (ose né fund té periudhés sé paré pérllogaritése — né qofté se
periudha nuk éshté njévjegare)! kapitali i deponuar sjell interesin %, d.m.th.
vlera e re e kapitalit (ose, si¢ thuhet, vlera e kapitalit pas kapitalizimit té
paré) do té jeté

Kp p
K= K+ 35 = K (14 355)-
Késhtu, gjaté vitit té dyté kapitali Ky do té sjellé interesin %, d.m.th. né
fund té vitit té dyté vlera e kapitalit do té jeté

K2:K1+%:Kl(1+%) :K(1+%)2.

Né ményré analoge, né fund té vitit té treté:

K3:K2+%:K2(1+%> :K(Hi)g,

ndérsa né fund té vitit té n-té do té jeté

K, _1p D P \"
K, =K,_ —K,_ (1 —) ~K (1 —) .
00 U 100 +

Né kété ményreé,

p n
anK(1 —> , 1
100 (1)

qé paraget formulén pér njehsimin e interesit dekursiv.

Faktori i interesit. Vlera
r=1+ L

quhet faktor i interesit dekursiv.

INé qofté se déshirohet né ményré eksplicite té theksohet se fjala éshté pér interes
dekursiv me pérqindje vjetore, pérdoret shkurtesa p% (p.a.d).
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Né qofté se kapitalizimi kryhet m heré gjaté njé viti, atéheré numri i
periudhave pérllogaritése do té jeté mn, kurse pérqindja kamatore pér njé
periudhé 2. Né kété rast vlera e kapitali pas kapitalizimit té fundit do té
jeteé

p mn
K, =K (1 —> . 2
+ 100m ( )

Véni re se né kété rast faktori i interesit dekursiv éshté

[z
B I
"= Toom

Shembull 1. Né qofté se né fillim té vitit 1994 jané deponuar né banké 10000 €
me pérqindje 8% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ¢faré do té jeté vlera e kap-
italit né fillim té vitit 20157

Zgjidhje. Meqé K = 10000, p = 8, n = 2015 — 1994 = 21, kemi

g\ 2
Koy =1 1+ — ~ 34
21 0000 ( + 100) 50338.3

O

Shembull 2. Cfaré kapitali fillestar duhet deponuar né banké me interes vjetor
5% (p-.a.d) ashtu qé pas 5 vjetésh té disponohet me 1000 €7

Zgjidhje. Meqé p =5, K5 = 1000 dhe n = 5, kurse nga formula (1) fitojmé

p —n
K=K, (1 —> ,
100
do té kemi

~ 783.53.

5\ 7 1000
K=1000(1+-"—) =
( + 100) 1.05°

O

Shembull 3. Cfaré pérqindje vjetore interesi dekursiv ka paguar banka né
qofté se pas 8 vjetésh nga deponimi i 1000 € éshté fituar interes prej 400 €7

Zgjidhje. Nga formula (1) kemi

=100 o/ B 1
p_ K Y
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kurse
K, = K+ 1 =1000+ 400 = 1400,

14
p =100 (18/W88 — 1) — 100 (\8/1.4 _ 1) ~ 43,

Shembull 4. Pér cilén kohé shuma prej 50000 € do té rritet pér 25000 € né
qofté se kapitalizimi éshté semestral me 6% (p.a.d)?

prandayj

O

Zgjidhje. Kemi K = 50000, p =6, m = 2,
Ky, = K + I = 50000 + 25000 = 75000.

Nga formula (2) fitojmé

6 2n
75000 = 50000 | 1
( T 100- 2) ’
ose
75000 = 50000 - 1.03%",

prej nga
1.03%" = 1.5.

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit gjejmé
2nlog 1.03 = log 1.5,

d.m.th. log L&
989 6.86.

" 9log1.03

Pra, interesi i dhéné do té arrihet (dhe tejkalohet) né fund té vitit té shtateé.
U

Detyra pér ushtrime

1. Né ¢faré shume do té shtohen 12000 € pas 5 vjetésh me 8% (p.a.d) dhe
kapitalizim
(a) vjetor;
(b) semestral (2 heré né vit);

(c) tremujor;
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(d) mujor?

. Pér sa do té rriten 3800 € pér 3 vjet me 6% (p.a.d) dhe kapitalizim

a) vjetor;

(a)
(b) semestral;
(c) tremujor;

(d) mujor?

. Sa duhet depozituar né banké sot ashtu qé pas 4 vjetésh dé dispono-

het me 6800 € né qofté se banka llogarit interes me 6% (p.a.d) dhe
kapitalizim vjetor?

. Cila shumé éshté deponuar para 4 vjetésh me 8% (p.a.d) dhe kapitali-

zim semestral né qofté se éshté rritur né 1000 €7

. Né banké jané deponuar 5000 € me 6% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor.

Pas 4 vjetésh deponuesi térheq 2000 € kurse pas 3 vjetésh vijuese térheq
edhe 3000 €. Sa éshté shuma e mbetur né banké pas 9 vjetésh nga dita
e deponimit?

. Pér blerje té njé objekti blerési i paré ofron 45000 € té gatshme, kurse

i dyti 20000 € té gatshme, 20000 € pas 4 vjetésh dhe 20000 € pas
10 vjetésh. Cila oferté éshté mé e volitshme pér shitésin né qofté se pér
pagesat e mévonshme njehson interesin me 6% (p.a.d) dhe kapitalizim
gjashtémujor?

. Debitori duhet té paguajé 17400 € pas 4 vjetésh dhe 23500 € pas

7 vjetésh, kurse téré kredia mund té paguhet sot me me 6% (p.a.d) dhe
kapitalizim semestral. Sa éshté shuma qé do té paguhej sot?

. Pas sa vitesh shuma e deponuar prej K eurosh do té dyfishohet né qofté

se pérgindja kamatore éshté 10% (p.a.d), kurse kapitalizimi vjetor?

. Njé person deponon né banké 2000 € me pérqindje interesi 3% (p.a.d),

kurse njé person tjetér deponon 2500 € me 2% (p.a.d). Pas sa kohe
dy personat do té disponojné me shumé té njéjté? Kapitalizimi éshté
vjetor
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1.4 Kapitalizimi i vazhdueshém

Praktika e interesit té pérbéré me kapitalizim té vazhdueshém mund té
shkaktojé huti. Konceptualisht, éshté e mundur té mendohet mbi kapitali-
zim ditor, d.m.th., ¢do dité, dhe mé tej: ¢do oré, ¢do minut, ¢do sekond, dhe
késhtu né ményré té vazhdueshme. Sidoqofté me rritjen e numrit té kapi-
talizimeve, efekti i pérgjithshém i njé kapitalizimi béhet mé i papérfillshém.
Pér kété arsye kapitalizimi i vazhdueshém pérdoret kryesisht né aplikime mé
té avansuara, ku ndryshime ndodhin me frekuencé té larté. Disa nga kéto
aplikime mund té gjenden né fushén e makroekonomisé, kur diskutohet mbi
inflacionin dhe financat.

Pér té nxjerrur formulén pér njehsimin e interesit té pérbéré me kapital-
izim té vazhdueshém, rikujtojmé sé pari formulén e njehsimit té interesit té
pérbéré me pérqindje vjetore dhe disa kapitalizime brenda viti:

p mn
K,, =K (1 —) ,
+ 100m

ku K éshté vlera e kapitalit fillestar, p — pérqindja vjetore e interesit, n —
numri i viteve, m — numri i kapitalizimeve brenda njé viti, K,,, — vlera pas
n vitesh, d.m.th. pas mn kapitalizimesh.

Né qofté se kapitalizimi kryhet né ményré té vazhdueshme (d.m.th. pa-
ndérpreré), atéheré m — oo, pra

K., = lim K(1+L>m":f< lim (1+L)mn

100m . p_

1 mn 1 P 100
p p

1\

p

Véjmé % = x; atéheré

Meqé m — oo, atéheré edhe x — oo. Gjithashtu, dihet se

. 1\*
lim (1 + —) =e,
T—00 x
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ku e éshté baza e logaritmit natyror: e ~ 2.71828. Rrjedhimisht,

K., = Ke"1o, (1)

Shembull 1. Té llogaritet gjendja pérfundimtare pas 3 vjetésh pér kapitalin
fillestar 100,000 € té deponuar me interes té pérbéré me 6% (p.a.d) dhe
kapitalizim té vazhdueshém.

Zgjidhje. Jané dhéné K = 100,000, p = 6, n = 3. Sipas formulés (1) kemi
Kooz = 10000063105 = 100000¢%% = 100000e%® = 119721.74.

0

Shembull 2. Z.-sha Tringa éshté gadi pér t’i regjistruar studimet e Admini-
strimit té biznesit. Pasi qé té diplomojé pas 4 vjetésh, ajo déshiron té béjé
njé udhétim pér né SHBA pér té cilin vleréson se do t’i kushtojé 5000 €. Sa
duhet té investojé sot me 7% (p.a.d) pér té pasur mjaft pér udhétimin né
qofté se kapitalizimi éshté i vazhdueshém.

Zgjidhje. Sipas formulés (1) fitojmé
K = Kygpe "0,
Meqé né shembullin toné éshté n =4, p =7, Ky 4 = 5000, kemi
K = 5000¢ 110 = 5000¢ "% ~ 3778.92.

0

Shembull 3. Pér sa kohé do té dyfishohet shuma e investuar me interes vjetor
8% (p-a.d) dhe kapitalizim té vazhdueshém?

Zgjidhje. Kemi p = 8. Le té jeté K shuma fillestare e investuar; atéheré,
sipas kushtit té detyrés:

Kyn = 2K.
Duke zbatuar formulén (1) fitojmé
Ke"io = 2K,
d.m.th.,
et = 2,
ose
008n _ 9



14

KAPITULLI 1. HYRJE NE MATEMATIKEN FINANSIARE

Logaritmojmé ané pér ané ekuacionin e fundit, pastaj e zgjidhim sipas n:

0.08n =1n2
In2

Detyra pér ushtrime

1.

Le té jené investuar 1000 € me pérqgindje vjetore interesi 6% (p.a.d).
Njehsoni balansin pas 10 vitesh né qofté se kapitalizimi éshté

(a) periodik (katérmujor);

(b) mujor;

(c) ditor (sypozoni se viti ka 365 dité);
(d) i vazhdueshém.

Le té jené investuar 5000 € me pérqindje vjetore interesi 10% (p.a.d).
Njehsoni balansin pas 10 vitesh né qofté se kapitalizimi éshté

(a
(b

) vjetor;
)

(c) ditor (sypozoni se viti ka 365 dité);
)

gjysmeévjetor;

(d) i vazhdueshém.

Cfaré shume té hollash duhet investuar sot me 7% (p.a.d). dhe kap-
italizim té vazhdueshém ashtu qé pas 20 vjetésh vlera e saj té jeté
20000 €7

Sa éshté vlera sot e 10000 € pas njé periudhe kohore 5 vjecare né qofté
se interesi njehsohet né ményré té vazhdueshme me pérqindje vjetore
7% (p.a.d)? Sa éshté vlera sot e 20000 € nén kushtet e njéjta?

Njé shumé té hollash éshté investuar me njé pérqgindje té caktuar in-
teresi dhe kapitalizim té vazhdueshém. Pas 10 vitesh shuma éshté
dyfishuar. Si do té jeté balansi pas 20 vitesh krahasuar me investimin
fillestar?

Mé 1626 Peter Minuit i shiti imtésira né vleré $24 njé fisi amerikanésh
autoktoné pér toké né ishullin Manhattan Island. Supozohet se né vitin
1990 e njéjta toké kishte vlerén $25.2 miliard. Né qofté se shitésit né
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10.

11.

12.

kété transakcion do té kishin investuar $24 e tyre me interes 7% (p.a.d)
dhe kapitalizim té vazhdueshém gjaté téré periudhés 364 vjecare, kush
do té kishte pérfituar mé tepér nga kjo tregti? Pér sa?

Kur njé banké ofron interes me njé pérqgindje vjetore p dhe kapitalizim
mé tepér se njé heré né vit, totali i interesit té fituar gjaté vitit éshté
mé i madh se p% i balansit né fillim té vitit. Pérqindja aktuale pér
té cilén balansi rritet gjaté njé viti quhet pérgindje efektive e interesit,
kurse pérgindja e publikuar p quhet pérqindje nominale e interesit. Me
fjalé tjera pérqindja efektive e interesit éshté pérgindja e thjeshté e
cila éshté ekuivalente me pérqindjen dekursive nominale té interesit.

(a) Né qofté se kapitalizimi llogaritet m heré pér vit, vértetoni se

pérgindja efektive e interesit éshté 100 ((1 + ﬁ)m -1).

(b) Né qofté se kapitalizimi éshté i vazhdueshém, vértetoni se pérqi-
ndja efektive e interesit éshté 100 (e% — 1).

Né qofté se njé banké ofron interes me pérqgindje nominale 6% (p.a.d),
sa éshté mé e madhe pérqgindja efektive né qofté se kapitalizimi éshté i
vazhdueshém sesa né qofté se kapitalizimi éshté periodik?

Cili investim ka pérqindje mé té madhe efektive: 8.2% (p.a.d) me ka-
pitalizim katérmujor, ose 8.1% (p.a.d) me kapitalizim té vazhdueshém,

Vértetoni se pér njé pérqgindje nominale interesi té dhéné pérqindja
mé e madhe aktuale e interesit arrihet né qofté se kapitalizimi éshté
i vazhdueshém. Me fjalé tjera, nga té gjitha ményrat e kapitalizimit,
fitimi mé i madh arrihet né qofté se investimi éshté me kapitalizim té
vazhdueshém.

Pér sa kohé do té dyfishohet shuma e investuar me pérqindje interesi
vjetor 6% (p.a.d) dhe kapitalizim té vazhdueshém?

Shuma e deponuar né njé banké dyfishohet ¢do 13 vjet. Banka llogarit
interes té pérbéré me kapitalizim té vazhdueshém. Cfaré pérqindje
vjetore té interesit ofron banka?
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1.5 Depozitat periodike

Né pikén e mésipérme éshté shqyrtuar rasti i deponimit té njé kapitali té
caktuar dhe i gjendjes sé fundit té kapitalit né bazé té llogaritjes sé interesit
vjetor. Né kété piké do té shqyrtojmé njé problem ca mé kompleks: né fil-
lim té ¢do viti (ose ¢do periudhe kapitalizimi né qofté se e njéjta nuk éshté
njévjegare) do té deponohen shuma té barabarta D, kurse banka kryen kama-
tizimin me pérqgindje p% (p.a.d). Depozitat e tilla quhen depozita periodike.
Caktojmé vlerén e fundit S,, pas n depozitash periodike.
Interesi dekursiv né depozitin e paré (té deponuar né fillim té vitit té
paré) pas n vitesh, d.m.th., n kapitalizimesh, do té jeté
p n
D1+ 55)

Depoziti i dyté do té kapitalizohet n — 1 heré, qé sjell shumén
P n—1
D (1 —) .
* 100

Duke vazhduar kété proceduré, depoziti i fundit (i deponuar né fillim té
vitit n) kapitalizohet vetém njéheré, pér té sjellur

p
(1),
+100

Késhtu, né fund té vitit té n-té do té kemi shumén

Sn:D(lJrl%)njLD(1+%)n_1+~-~+D(1+%)

:D(H%){(1+1%>"_1+(1+1%)"_2+-~-+1}.

Né kllapat gjarpérore paraqitet shuma e progresionit gjeometrik, prandaj

né qofté se véjmé r = 1 + 5, kemi

"1
1—}—7“—|—7’2—|—---—|—7’n_1=L
r—1
péern=20,1,2,...

Né kété ményré, kemi
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Shembull 1. Né qofté se né fillim té ¢do viti deponohen né banké nga 1000 €
me interes 7.5% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, sa do té jeté shuma qé arrihet
né fund té vitit té shtaté?

Zgjidhje. Jané dhéné D = 1000, p = 7.5 dhe n = 7. Kemi

5 - Dr(r -1)
r—1
dhe 5
p .
=14+ —-—=14+—=1.075.
"= 100 T T 100
Prandaj,

1.075(1.075" — 1)

1075 — 1 ~ 1000 - 9.446371 ~ 9446.37

S7 = 1000 -

0

Shembull 2. Sa vjet duhet deponuar nga 10000 € pér ¢do vit ashtu qé né fund
té merren 100000 € né qofté se llogaritet interes 6% (p.a.d) me kapitalizim
vjetor?

Zgjidhje. Kemi D = 10000, S,, = 100000,

D 6
:1 —:1 —:1. .
r + 100 + 100 06

Duke zévendésuar né formulén (1) marrim

1.06(1.06" — 1)

100000 = 10000

1.06 -1 ’
d.m.th.,
0.06
1.06" =10- —— +1
06 0 1.06+ ,
ose

1.06™ ~ 1.56604.

Duke logaritmuar ekuacionin e fundit gjejmé
nlog1.06 ~ log 1.56604,

ose
_ 1og1.56604

log1.06 710
Pra, shuma e kérkuar do té arrihet (dhe tejkalohet) pas 8 vjetésh. O
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Shembull 3. Njé person deponon nga 500 € né fillim té ¢do gjysméviti pér 30
vjet me interes 6% (p.a.d) dhe kapitalizim gjashtémujor. Llogaritni shumén
pérfundimtare.

Zgjidhje. Jané dhéné D = 500, n = 30, m = 2, p = 6. Né bazé té formulés (2)
nga pika 1.3 dhe asaj (1) fitojmé

- Dr(r — 1)’
r—1
ku tani
p
— 14—
"= Toom

Duke zévendésuar vlerat e dhéna marrim

6
=1+—=1.
r + 1002 03,
1.03(1.03%3% — 1)
1.03—-1 ’

Sa.30 = 500 -

ose
Seo ~ 500 - 167.94504 ~ 83972.52.

Detyra pér ushtrime

1. Né qofté se né fillim té ¢do viti deponohen né banké nga 700 € me
interes 8% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, sa do té jeté shuma qé arrihet
né fund té vitit té dhjeté?

2. Njé person deponon nga 1000 € pér 20 vjet me interes 6% (p.a.d) né
fillim té

(a) ¢do viti me kapitalizim vjetor;
(b) ¢do gjysméviti me kapitalizim gjysmévjetor.
Llogaritni shumén pérfundimtare.

3. Sa heré duhet deponuar shumé té njéjté né fillim té ¢do viti ashtu qé
shuma e fundit té jeté 14 heré mé e madhe sesa shuma e depozitit
periodik? Pérqindja e interesit éshté 5% (p.a.d) me kapitalizim vjetor.
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4. Sa heré duhet deponuar shumé té njéjté né fillim té ¢do tremujori ashtu
qé shuma e fundit té jeté 20 heré mé e madhe sesa shuma e depo-
zitit periodik? Pérqindja e interesit éshté 8% (p.a.d) me kapitalizim
tremujor.

5. Njé person deponon né fillim té ¢do semestri shuma té njéjta me kamaté
dekursive. Né fund té vitit té treté kapitali arrin vlerén 8480 €, kurse né
fund té vitit té gjashté 23500 €. Té llogariten vlera e depozitit periodik
dhe pérqindja e interesit né qofté se kapitalizimi éshté semestral.

6. Njé person deponon né fillim té ¢do tremujori shuma té njéjta me ka-
maté dekursive. Né fund té vitit té dyté kapitali arrin vlerén 6500 €,
kurse né fund té vitit té katérté 14200 €. Té llogariten vlera e de-
pozitit periodik dhe pérgindja e interesit né qofté se kapitalizimi éshté
tremujor.
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1.6 Rentat periodike

Renté periodike quhet shuma e cila merret gjaté ndonjé periudhe né intervale
té barabarta kohore né emér té shumés sé deponuar mé paré me interes
dekursiv.

Kapitali M i cili duhet deponuar né fillim té periudhés, ashtu qé nga ai
té merren renta periodike me vleré R, quhet mizé.

Caktojmé vlerén e mizés M té deponuar me pérqindje p% (p.a.d) dhe
kapitalizim njévjecar ashtu gé nga e njéjta té merren n renta periodike R né
fund té ¢do viti (gjaté periudhés vijuese n vjegare).

Vlera M; né momentin e deponimit (,vlera sot*), ose vlera e diskontuar e
rentés sé paré, mund té gjendet nga formula pér shumén pas 1 kapitalizimi:

R= Mﬂ",

ku me

7“:1—0—i

éshté shénuar, si zakonisht, faktori i interesit dekursiv. Rrjedhimisht, vlera

e diskontuar e rentés sé paré éshté

1
My=R--.

r

Vlera e diskontuar M, e rentés sé dyté gjendet nga formula pér shumén
pas 2 kapitalizimesh dekursive:

R = My,
ose
1
My=R-—.
T

Vlera e diskontuar M3 e rentés sé treté gjendet nga formula pér shumén
pas 3 kapitalizimesh dekursive:

R= Mg’f’g,

ose
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Duke vazhduar kété proceduré, vlera e diskontuar M, e rentés sé n-té
gjendet nga formula pér shumén pas n kapitalizimesh dekursive:

R=M,r",
ose
1
M,=R-—.
T’I’L

Vlera M e mizés éshté e barabarté me shumén e té githa vlerave té dis-
kontuara:

M = M, + My + Mz + -+ + M,

1 1 1 1
=R - +R —+R- —+---+R-—
r r2 r3 rm
1
=R-—(r"" 4+ " 4 1),
/ran

Duke zbatuar, sikur né pikén paraprake, formulén pér shumén e progresi-
onit gjeometrik:

n—1
Tn—1+7,n—2+7,”—3+...+1:717,
r—1
fitojmé
r*—1
M=R—— 1
ro(r —1) 0

qé paraget fomulén pér llogaritjen e mizés.

Shembull 1. Sa duhet deponuar né banké sot me interes 10% (p.a.d) dhe
kapitalizim vjetor ashtu qé 12 vjetét vijuese té merren renta periodike prej
5000 €7

Zgjidhje. Jané dhéné R = 5000, p = 10, n = 12. Kemi

10
—14+-—=11
TV
dhe
M = 5000 LIP-1 5000 - 6.813692 ~ 34068.46
- 112 (11-1) ' - o

O

Shembull 2. Sa duhet deponuar né banké sot me interes 8% (p.a.d) dhe
kapitalizim semestral ashtu qé 12 vjetét vijuese té merren nga 4000 € né
fund té ¢do semestri (gjashtémujori)?
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Zgjidhje. Jané dhéné R = 4000, p = 8, n = 12, m = 2. Né bazé té for-
mulés (2) nga pika 1.3 dhe asaj (1) fitojmé

r’mt —1
M=R———
er"(r —1)
ku tani
. p
"=17 Toom
Pra,
r=1+ 8 =1.04
100 - 2 )
dhe
1.04%12 — 1
M = 4000 - 0 ~ 4000 - 15.246963 ~ 60987.85.

1.04212. (1.04 — 1)
O

Shembull 3. Né banké jané deponuar 87700 € me 6% (p.a.d) dhe kapitalizim
semestral. Té llogaritet sa heré mund té merren renta periodike gjashtému-
jore prej 5000 €7

Zgjidhje. Jané dhéné M = 87700, R = 5000, p = 6, m = 2. Llogarisim

vlerén e mn. Kemi

p
N T
"= Toom
d.m.th. 6
=14+ —=1.03
"= 002
Duke zévendésuar vlerat né formulén
rmn — 1]
M=R——
rmn(r— 1)’
fitojmé
1.032" — 1
87700 = 5000
1.0327(1.03 — 1)’
d.m.th.,
77 1.03%" — 1
—-0.03 =
50 1.032n 7
ose

0.5262 - 1.03%" = 1.03*" — 1.
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Prej kétej gjejmé
1.03%"(1 — 0.5262) = 1,

ose

1
1.03%" = —— .
0.4738

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit marrim
2nlog1.03 ~ log 2.110595,

d.m.th.
N log 2.110595

2n ~
log 1.03
Pra, 25 < 2n < 26, qé d.m.th. se merren 25 renta té plota nga 5000 €. [

~ 25.27.

Detyra pér ushtrime

1. Sa duhet deponuar né banké sot me interes 10% (p.a.d) dhe kapitalizim
tremujor ashtu qé 16 vjetét vijuese té merren nga 3000 € né fund té
¢do tremujori?

2. Jané deponuar 200000 € me interes 10% (p.a.d) dhe kapitalizim tre-
mujor. Sa do té jeté renta periodike né qofté se merret 9 vjet né fund
té ¢do katérmujori?

3. Llogaritni né shembullin 3 sa éshté vlera e rentés sé njézetegjashté (jo
té ploté) e cila mbetet pér t'u paguar?

4. Né banké jané deponuar 100000 € me 7% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor.
Té llogaritet sa heré mund té merren renta vjetore prej 8000 €7

5. Né banké jané deponuar 14100 € me 8% (p.a.d) dhe kapitalizim tremu-
jor. Té llogaritet sa heré mund té merren renta tremujore prej 6000 €7

6. Sa duhet deponuar né banké sot me interes p% (p.a.d) dhe kapitalizim
vjetor ashtu qé n — 1 vijetét e paré té merren renta periodike R, kurse
vitin e fundit té merret renta jo e ploté R (R’ < R)?

7. Sa duhet deponuar me interes 6% (p.a.d) dhe kapitalizim tremujor,
né fillim té ¢do viti gjaté 12 vjetéve ashtu qé nga fundi i vitit té dy-
mbédhjeté té merren, né fund té ¢do viti, nga 4000 € pér 15 vietét
vijuese?
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8. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né
moshén 25 vjecare, nga 1000 € me 5% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor
ashtu qé i biri duke filluar nga mosha 30 vjecare, né 25 vitet vijuese té
marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?

9. Njé person déshiron gé rentat periodike prej 3330 € té cilat éshté da-
shur t’i merré 30 vjet t’i zévendésojé me mé té médha, té cilat do t’i
merré 20 vjet. Sa do té jeté vlera e rentave té reja periodike né qofté
se pérgindja e interesit éshté 5% (p.a.d) me kapitalizim vjetor?
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1.7 Huate

Né rast kontraktimi té njé kredie afatgjaté (ose huaje), né kontratén e kredisé
duhet té pérpunohet plani i amortizimit té huas, d.m.th. i shlyerjes sé bo-
rxhit t& huamarrésit (debitorit) gjaté njé numri té caktuar vitesh, me ¢’rast
debitori bén pagesa té caktuara periodike, né até ményré qé pas kalimit té
numrit té caktuar té viteve té shlyejé téré krediné, pérfshiré edhe interesat
pér shfrytézimin e shumave me té cilat ka disponuar.

Shumat té cila paguhen né ményré periodike, té cilat pérmbajné borxhin
kryesor dhe interesin né té, quhen anuitete.

1.7.1 Huaté me anuitete té barabarta

Le té jeté K vlera e kredisé (borxhi kryesor) sé dhéné pér n vite me pérqindje
interesi p% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor. Le té jeté A vlera e anuitetit vjetor,
té paguar né fund té ¢do viti.

Anuiteti 1 paré paguhet pas kalimit té vitit té paré; rrjedhimisht, vlera
e diskontuar (d.m.th. vlera sot, ose vlera e tanishme) e tij éshté %, ku, si

zakonisht,

7“:1+L

éshté faktori i interesit dekursiv.

Anuiteti i dyté paguhet pas 2 vitesh, prandaj vlera e diskontuar e tij éshté
%, e késhtu me rradhé; mé né fund, anuiteti i n-té paguhet pas n vitesh,
prandaj vlera e diskontuar e tij éshté %.

Kredia do té amortizohet né qofté se shuma e vlera té diskontuara té té
gjitha anuiteteve éshté e barabarté vlerén e kredisé, d.m.th. né qofté se?

A A A A
K==—4+S+4+===0""4+r"?+...41) =4
r r T r

r—1
ro(r—1)

Nga barazimi i fundit gjejmé

"(r—1)

A=KL , (1)
rt—1

qé paraget formulén pér llogaritjen e vlerés sé anuiteteve té barabarta pér
amortizimin e kredisé.

2Véreni analogjiné me ecuring, tanimé té njohur, té nxjerrjes sé formulés pér llogaritjen
e mizés pér rentén e dhéné periodike.
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Shembull 1. Kredia prej 50,000 € amortizohet pér 12 vjet me 5% (p.a.d)
interes (dhe kapitalizim vjetor). Sa do té jeté anuiteti vjetor?

Zgjidhje. Kemi K = 50,000, p =5, n =12,

5
r=1+-L2 =14+ -2 =105

100 100
Sipas formulés (1) gjejmé
r(r — 1) 1.05'2(1.05 — 1)
A=K——= = ~ 5641.27.
= 50,000= o & 5641.27

O

Né qofté se pagimi i anuiteteve dhe kapitalizimi béhen m heré né vit,
atéheré nga sa dijmé mé paré, formula (1) merr formén

(1)

r
A=K 2
rmn_l’ ()

ku tani

[z
B I
"= Toom

Shembull 2. Cila hua mund té shlyhet pér 10 vjet me anuitete mujore prej
200 € dhe interes 6% (p.a.d) me kapitalizim mujor?

Zgjidhje. Kétu kemi A = 200, p =6, n =10, m = 12,

p

=14+ —=1 = 1.005.
T 00m T T 10012
Nga formula (2) fitojmé
rmn _ ] 1.005'210 — 1
K=A—— =200 ~ 18014.69.
rmn(r — 1) 1.0051210(1.005 — 1)

O

Secili nga anuitetet éshté i barabarté me shumén e interesit né borxhin e
mbetur dhe té pjesés sé borxhit kryesor té cilin e kthen, e qé quhet kést.

Eshté e qarté se vlerat e késteve ndryshojné.

Pér thjeshtim né llogaritje, sypozojmé sérish se kemi té bé&jmé me anuitete
dhe kapitalizim vjetoré (d.m.th. m = 1).
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Atéheré, né fund té vitit té paré, meqé borxhi i mbetur éshté K (gjaté
vitit té paré éshté shfrytézuar e téré pjesa kryesore), interesi né huané pér

1 vit éshté %. Késhtu, né qofté se késtin e paré e shénojmé me K, do té
kemi

Kp
A=K+ —
BT
d.m.th. pér késtin e paré gjejmeé
Kp
K= A— . 3
1 100 (3)

Pas pagesés sé anuitetit té paré borxhi i mbetur zvogélohet pér K,
d.m.th. ka vlerén K — K;. Meqé pér anuitetin e dyté poashtu vlen

(K — Ky)p
A=Ky — P
2T 00
pér késtin e dyté fitojmé
(K — Ky)p
Ky =A—
2 100
Rrjedhimisht, sipas (3),
Kp Kip Kip D
2 100 '~ 100 1 700 T\ 100/
pra,
K2 = Kl’f’.

Pas pagesés sé anuitetit té dyté borxhi i mbetur do té zvogélohet akoma
pér K5, d.m.th. ka vlerén K — K; — K5, e meqé pér anuitetin e treté kemi

(K — K1 — K2)p

A=K
3t 100 ’
fitojmé
K— K, — K2
Ky— AL L= K2)p
100
ose
(K —Ky)p Kyp Kop P
Ky— A— ~K —:K(l —):K.
3 100 100 2100 U100 2"

Duke zévendésuar K, = Kr né barazimin e fundit, fitojmé

Kg = Kl’l"2.
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Né qofté se do té vazhdonim kété, do té fitonim

K4 = Kl’f’g,
K5 = K17’4,
K, =Ky, (4)

Shembull 3. Huaja prej 300,000 € amortizohet pér 15 vjet me anuitete té
barabarta vjetore dhe interes 10% (p.a.d) me kapitalizim vjetor. Té caktohet
késti i fundit.

Zgjidhje. Kemi K = 300,000, n = 15, p = 10,

P 10
I T
"= 900" T 100

Gjejmé sé pari vlerén e anuiteteve té barabarta:

1.1%(1.1 = 1)
A= ——————= ~39442.1
300, 000 115 — 1 39 3,
dhe pastaj késtin e paré:
Kp 300,000 - 10
Ki=A— — ~39442.13 — —————— =~ 9442.13.
! 100 100

Tani, duke zbatuar formulén (4) gjejmé

K5 = Kyt /=~ 9442.13 - 1.1 ~ 35856.48.

Detyra pér ushtrime

1. Kredia prej 50,000 € amortizohet pér 12 vjet me 5% (p.a.d). Sa do té
jeté vlera e anuitetit né qofté se periudha e kapitalizimit dhe anuiteteve
éshté

a) gjashtémujore;
b

)
)

(c) tremujore;
)

(
(

katérmujore;

(d) mujore?
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HUATE 29

. Eshté marré hua pér shtépi prej 150,000 € me interes 9% (p.a.d) dhe

kapitalizim mujor pér 30 vjet. Sa éshté anuiteti mujor pér kété hua?

. Pércaktoni pagesén mujore pér veturé té re me ¢mim 15,675 € né

qofté se né té paguhet deposit prej 4,000 € dhe vetura financohet pér
periudhé 5 vjegare me pérgindje 6% (p.a.d) dhe kapitalizim mujor.

. Vértetoni se né qofté se huaja prej K eurosh amortizohet pér n vjet me

pérqindje interesi p% (p.a.d) dhe kapitalizim mujor, atéheré anuitetetet
e barabarta mujore jané
i
A= R
1— (14412

ku i =
mal).

o073 eshté norma mujore e interesit (e shprehur si numér deci-

. Cila hua mund té shlyhet pér 10 vjet me anuitete prej 1,000 € dhe

interes 6% (p.a.d) né qofté se periudha e kapitalizimit dhe anuiteteve
éshté

(a) vjetore;

(b) gjashtémujore;

(c) katérmujore?

. Sypozojmé se njé familje mund t’ia dalé me pagesa mujore prej jo mé

tepér se 1,200 € pér hua pér shtépi. Cila éshté shuma mé e madhe e
té hollave té cilén ata mund ta huazojné, nén sypozimin se huadhénési
éshté i disponuar ta amortizojé huané pér 30 vjet me interes 9% (p.a.d)
dhe kapitalizim mujor?

. Sa periudha zgjat pagesa e huas prej 14,877.47 € me anuitet vjetor

1,000 € e me interes 3% (p.a.d)?

. Pér sa vjet amortizohet huaja prej 85,000 € me anuitet katérmujor

prej 5,089.21 € me 2.4% (p.a.d) dhe kapitalizim katérmujor?

. Sa anuitete duhet paguar pér amortizimin e huasé prej 72,000 € me

anuitet gjashtémujor prej 8,015.51 € me 4% (p.a.d) dhe kapitalizim
gjashtémujor?

Sa periudha zgjat pagesa e huas prej 14,877.47 € me anuitet vjetor
1,000 € e me interes 3% (p.a.d)?
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Huaja prej 200, 000 € amortizohet pér 5 vjet me anuitete té barabarta
vjetore dhe interes 8% (p.a.d) me kapitalizim vjetor. Caktoni:

(a) anuitetin;
(b) késtin e paré;

(c) késtin e katérté;

Huaja prej 100, 000 € amortizohet pér 15 vjet me anuitete té barabarta
mujore dhe interes 8% (p.a.d) me kapitalizim mujor. Caktoni késtin e
fundit.

Vértetoni se né qofté se huaja prej K eurosh amortizohet pér n vjet
me pérqindje interesi p% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, atéheré vlera
e késtit té paré éshté

r—1

rn—1

K=K

Vértetoni se né qofté se njé hua amortizohet pér n vjet me anuitete
vjetore prej A eurosh dhe pérqindje interesi p% (p.a.d) e kapitalizim
vjetor, atéheré:

(a) vlera e késtit té paré éshté
Kl = A’I"_n,
(b) vlera e késtit té i-té éshté

Ki = A’I"i_n_l.
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1.7.2 Plani i amortizimit té huave me anuitete té ba-
rabarta

Si¢ pamé né pikén paraprake, né kthimin pjesé-pjesé té borxhit (amortizimin
e huas) debitori paguan né ményré periodike interesat, si dhe pjesé té borxhit
kryesor.

Shénojmé me [; interesin pér vitin (periodén) ¢, P; borxhin e kthyer
(pjesén e paguar) né fund té periodés ¢, R; mbetjen e borxhit pas anuitetit
te i-te.

Supozojmé se interesi llogaritet me kapitalizim vjetor dhe anuitetet jané
vjetore (d.m.th. m = 1).

Nga sa u tha né pikén paraprake, do té kemi:

1. pér interesin:

o R; 1p
' 100
(véreni se né rast mé tepér kapitalizimesh dhe anuitetesh brenda vitit,

Ri_ip )
100m [’

d.m.th. kur m # 1, kétu do té kemi | [; =

2. pér késtin:

3. pér borxhin e paguar:

P =P+ K

dhe

4. pér mbetjen e borxhit:

[Ri= R — K,

dhe
R=K—-(Ki+Ky+---+K)=K-PF,

Qé borxhi té shlyhet pas n anuitetesh do té duhej qé¢ P, = K, ose R,, = 0,
pra
Ki+ Ko+ -+ K, =K,

qé paraqet kushtin e shlyerjes sé borzhit (ose, kushtin e mbylljes).



32 KAPITULLI 1. HYRJE NE MATEMATIKEN FINANSIARE

Késhtu, borxhi i mbetur mund té shprehet edhe né formén
Ri=Kip1+ Kipo + - + K.

Do té themi se éshté pérpiluar plani i amortizimit té borzhit né qofté se
éshté ndértuar njé tabelé e cila ka pér shtylla vlerat e i, K;, I;, A; (anuiteti
ii-té), R; dhe, sipas déshirés, P;:

0 K

1| &2 14— | A| R-Ki | PBh+K
2| 2 AL\ A| Ri-K, | P+ K,
n | B2 |\ A—T, | A | Ry — Ky | Pia + K,

Shembull 4. Huaja prej 100,000 € amortizohet me anuitete té barabarta
vjetore pér 5 vjet me interes 7% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor. Té pérpilohet
plani i amortizimit.

Zgjidhje. Jané dhéné K = 100,000, n = 5, p = 7. Gjejmé sé pari vlerén e

anuiteteve:

7

r—1+100—1+100 =1.07
r(r—1) 1.07°(1.07 - 1)
A=K o 100, 000 o1 24389.07.
Tani pérpilojmé planin e amortizimit:

i I; K; A; R; P
0 100,000
1] 7,000 17,389.07 | 24,389.07 | 82,610.93 | 17,389.07
2 | 5,782.77 | 18,606.30 | 24,389.07 | 64,004.63 | 35,995.37
3| 4,480.32 | 19,908.75 | 24,389.07 | 44,095.88 | 55,904.12
41 3,086.71 | 21,302.36 | 24,389.07 | 22,793.52 | 77,206.48
5 | 1,595.55 | 22,793.52 | 24,389.07 0 100,000

O

Nga plani i amortizimit té huasé mund té lexohen vlerat e borxhit té
kthyer P; né fund té periodés ¢ dhe té mbetjes R; té borxhit. Megjithaté,
ndonjéheré éshté e nevojshme té llogariten drejtpérdrejt kéto vlera, pa pér-
pilim paraprak té planit té amortizimit.

Nxerrim mé poshté formulat pér llogaritjen e kétyre vlerave.

Meqé, si¢ dihet, K; = K 7"~ !, kemi
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P=K + K+ Ks+- +K;
:K1+K1T+K1T2—|—"'—|—K1’I"i_1
= Ki(1+r+ri+- 4r7h.

D.m.th.,

rt—1

r—1° (5)

Nga ana tjetér,
Ri=Kiy1+ Kip2 + Kiyzs + -+ K

= Kl’r’i + Kl,r,i-i-l + Kl,,,.i+2 4t Kl’l"n_l
= Kir'i(l4+r4+r2 4. 47,

Meqé shprehja nén kllapa paraget shumén e n — ¢ termash té njé progresioni
gjeometrik, kemi

=t _ 1
Ri = Kl’f’lr s
r—1
ose, pérfundimisht,
rn— ot
R, =K . 6
R (6)

Shembull 5. Huaja prej 400,000 € amortizohet pér 20 vjet me anuitete té
barabarta semestrale dhe interes 8% (p.a.d) e kapitalizim semestral. Té
gjendet:

(a) pjesa e shlyer e borxhit pas 30 anuiteteve té paguara,
(b) borxhi i mbetur pas 30 anuiteteve té paguara.

Zgjidhje. Jané dhéné K = 400,000, n = 20, m = 2, p = 8, ¢ = 30. Gjejmé
sé pari vlerén e anuiteteve té barabarta. Meqé

D 8

P14 e = 14 s = 104,
kemi
A= k7D 00000 0= 009,40,
rmn 1.04220 — 1
Gjejmé tani késtin e paré:
K =A- ﬁ ~ 20209.40 — W ~ 4209.40.

100m 100 - 2
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(a) Borxhi i shlyer do té jeté

30 _ 1 1.04%0 — 1
" ~ 42094050~ 1 936083.70.

Py = Kj——
30 ] 1.04—1

(b) Borxhi i mbetur do té jeté

e — 30 1.042% —1
= Kj————— =~ 4209.40—————— ~ 163916.30.
Rsg = Ky —— 09407 - — ~ 163916.30

Natyrisht, duke ditur rezultatin e llogaritur nén (a) pér P, vlerén e R;
kemi mundur ta llogarisim mé thjeshté:

Ry = K — P53y =~ 400000 — 236083.70 ~ 163916.30.

Detyra pér ushtrime

1. Kredia prej 10,000 € amortizohet me anuitete té barabarta mujore
pér 1 vjet me interes 12% (p.a.d) dhe kapitalizim mujor. Té pérpilohet
plani i amortizimit.

2. Kredia prej 50,000 € amortizohet me anuitete té barabarta katér-
mujore pér 3 vjet me interes 9% (p.a.d) dhe kapitalizim katérmujor.
Té pérpilohet plani i amortizimit.

3. Huaja prej 500, 000 € amortizohet pér 10 vjet me anuitete té barabarta
vjetore dhe interes 7% (p.a.d) e kapitalizim vjetor. Té gjendet:
(a) pjesa e shlyer e borxhit pas 7 anuiteteve té paguara,
(b) borxhi i mbetur pas 7 anuiteteve té paguara.
4. Huaja prej 1,000,000 € amortizohet pér 15 vjet me anuitete té bara-
barta mujore dhe interes 6% (p.a.d) e kapitalizim mujor. Té gjendet:
(a) pjesa e shlyer e borxhit pas 120 anuiteteve té paguara,
(b) borxhi i mbetur pas 120 anuiteteve té paguara.
5. Shprehni formulat e dhéna né kété piké pér interesin I;, borxhin e pa-

guar P; dhe pér mbetjen e borxhit R; né rast té disa kapitalizimesh dhe
anuitetesh brenda vitit, d.m.th. kur m # 1.
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6. Pérpiloni njé skemé tabelare té pérgjithshme (sikur ajo e dhéné né kété
piké) pér planin e amortizimit té huasé né rast m kapitalizimesh dhe
anuitetesh brenda vitit.

7. Vértetoni se né qofté se huaja prej K eurosh amortizohet pér n vjet me
pérqindje interesi p% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, atéheré mbetja R;
e borxhit pas anuitetit té i-té éshté

R, =K

rm—1"

8. Gjeni formulén pér mbetjen R; té borxhit pas anuitetit té i-té né qofté
se huaja prej K eurosh amortizohet pér n vjet me pérqindje interesi
p% (p.a.d) dhe m kapitalizime (e po aq anuitete) brenda viti.
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1.7.3 Meényra té tjera amortizimi huash

Le té pranojmé shénimet nga pika e mésipérme dhe le té supozojmé se kemi
njé kapitalizim (dhe njé anuitet) brenda vitit (d.m.th. m = 1).
Njé ményré tjetér e amortizimit té huave, mé e thjeshté se ajo e studiuar
né pikat paraprake, éshté metoda e amortizmit me késte té dhéna.
Supozojmé se jané té dhéna kuotat pér késtet: Ki, K», ..., K,, natyrisht,
ashtu qé té plotésojné kushtin

Ki+ Ko+ + K, =K.

Atéheré, pjesa e mbetur e borxhit R; dhe interesi I; pércaktohen sikurse
me pare:

R; = R;_1 — K,
o Ri_ip
! 100

prej nga lehté gjejmé vlerén e anuitetit A;:

Shembull 6. Huaja prej 1,000,000 € amortizohet pér 5 vjet me interes 4%
(p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, me kuotat vijuese pér késtet: K; = 150,000,
Ky = 180,000, K3 = 210,000, K4 = 230,000, K5 = 230,000. Té pérpilohet

plani i amortizimit.

Zgjidhje. Plani i amortizimit éshté

I; K; A R; %
1,000,000
40,000 | 150,000 | 190,000 850,000 150,000
34,000 | 180,000 | 214,000 | 670,000 | 330,000
26,800 | 210,000 | 236,800 | 460,000 | 540,000
18,400 | 230,000 | 248,400 230,000 770,000

9,200 | 230,000 | 239,200 0 | 1,000,000

TR W N R O .

O

Véreni se pér kété ményré amortizimi anuitet jané té ndryshueshme.
Té pérmendim edhe njé ményré tjetér amortizimi huash me anuitete té
ndryshueshme — amortizimi me anuitete progresion gjeometrik.
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Supozojmé se anuitetet zvogélohen (ose rriten) sipas njé progresioni gjeo-
metrik. Atéheré, pér ndonjé numér ¢ # 0, do té jeté Ay = A1q, A3 = Ayq =
A1q2, Ce An = An—lq = Alqn—l.

Duke mbledhur vlerat e diskontuara té késteve, sikur mé paré, fitojmé

A A A A,
K=—+=2+2+ ..+
r r r r
A A Aq? Agnt
:_1+_12q+ 1;] _|_..._|_ 1qn
r r r r
A 2 n—1
:_1<1+@+<@) bt (9) )
r r r r
A 2"_1 n__ .n
_AG) -, g
ro 11 ™(r —q)
Prej kétej fitojmé
A =g =9
Tn_qn

Shembull 7. Huaja prej 1,000,000 € amortizohet pér 5 vjet me interes 10%
(p-a.d) dhe kapitalizim vjetor, me anuitete vjetore té cilat vit pas viti zvogélo-
hen pér 5%. Té pérpilohet plani i amortizimit.

Zgjidhje. Kemi: K = 1,000,000, p =10, n = 5. Meqé

A2:A1—A1i Al'(l 5):141.%

100 "~ 100 100’
dhe, ngjashém, A3 = A, - %, LAy =A %, pérfundojmé se
95
= — =10.95.
7= 100

Llogarisim anuitetin e paré:

10
=14+ -—=11
T T B
r(r — q) 1.1°(1.1 — 0.95)
A = K———% = 1,000,000 - ~ 288715.32.
! rm— gn O 1.15 — 0.955

Plani i amortizimit éshté



38 KAPITULLI 1. HYRJE NE MATEMATIKEN FINANSIARE

I; K; A R; Iz

1,000,000

100,000 188,715.32 | 288,715.32 811,284.68 188,715.32
81,128.47 | 193,151.09 | 274,279.56 618,133.59 381,866.41
61,813.36 | 198,752.22 | 260,565.58 | 419,381.37 | 580,618.63
41,938.14 | 205,599.16 | 247,537.30 213,782.21 786,217.79
21,378.22 | 213,782.21 | 235,160.43 0 1,000,000

G W N~ O .

Detyra pér ushtrime

1. Kredia prej 100,000 € amortizohet pér 1 vjet me interes 12% (p.a.d)
dhe kapitalizim mujor me:

(a) anuitete mujore té cilat muaj pas muaji zvogélohen pér 10%;

(b) anuitete mujore té cilat muaj pas muaji rriten pér 10%;

(c) kuotat vijuese pér késtet: K; = 12,000, K, = 11,000, K3 =
10,000, K, = 10,000, K5 = 9,000, K¢ = 9,000, K7 = 8,000,
Ks = 8,000, Ko = 7,000, K9 = 6,000, K1, = 5,000, Kpg =
5, 000.

Té pérpilohet plani i amortizimit.

2. Kredia prej 50,000 € amortizohet pér 4 vjet me interes 9% (p.a.d) dhe
kapitalizim katérmujor me:

(a) anuitete katérmujore té cilat periodé pas periode zvogélohen pér
15%;

(b) anuitete katérmujore té cilat periodé pas periode rriten pér 15%.
(c) kuotat vijuese pér késtet: K3 = Ky = K3 = Ky = K5 = Kg =
K; = 5,000, Ky =Ky = Ky = K1 = K15 = 3,000.

Té pérpilohet plani i amortizimit.

3. Huaja prej 100, 000 € amortizohet pér 10 vjet me interes 7% (p.a.d) e
kapitalizim vjetor. Té llogariten anuitetet ashtu qé vit pas viti késtet
té rriten pér 1,000 €. Té pérpilohet plani i amortizimit.

4. Huaja prej 1,000, 000 € amortizohet pér 15 vjet me interes 6% (p.a.d)
e kapitalizim mujor. Té llogariten anuitetet ashtu qé muaj pas muaji
késtet té zvogélohen pér 50 €.
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5. Pérpiloni njé skemé tabelare té pérgjithshme (sikur ajo e dhéné né
pikén paraprake) pér planin e amortizimit té huasé me késte té dhéna,
né qofté se béhet 1 kapitalizim (dhe 1 pagesé anuiteti) né vit.

6. Pérpiloni njé skemé tabelare té pérgjithshme (sikur ajo e dhéné né pikén
paraprake) pér planin e amortizimit té huasé me anuitete progresion
gjeometrik, né qofté se jané m kapitalizime (dhe anuitete) né vit.



