Emri:

Matematiké e biznesit 11 Nr. ID:
Provimi pérfundimtar, Forma:

Drejtimi:

Data:

Zgjedhni pérgjegjjen korrekte (duke rrethuar vetém njérin nga opcionet e ofruara).

1. Cili nga pohimet vijuese éshté i sakté pér funksionin y = f(x), Y
té paraqitur grafikisht né figurén, nga ana e majté e pikés c?

(a)  f'(z) >0dhe f’(z) >0

(b)  f'(xz) >0 dhe f"(z) <0
(¢)  f'(x) <0dhe f"(x) >0
(d)  f'(z) <0dhe f"(z) <0

8

2. Pér funksionin f(z) = 2*

sé pavarur?

, sa éshté shpejtésia e qastit e ndryshimit pér vlerén x = —1té ndryshores

(a) -5
(b) 4
() 1
(d) 2

Shkruani zgjidhjet né hapésirat e zbrazéta. Né rast nevoje, mund té shfytézoni fagen tjetér
té fletés pér llogaritje mé té gjata.

3. Funksioni i ¢mimit éshté p = 9 — \/z. Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme
jané maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?

4. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né moshén 20 vjegare, nga 400 €
me 7% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ashtu qé i biri duke filluar nga mosha 40 vjegare, né 20 vitet



vijuese té marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?

5. Eshté dhéné funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme C(z) = xv/622 — 722 + 300. Llogaritni sasiné e
prodhimit pér té cilén shpenzimet mesatare jané minimale.

6. Cili kapital sjell pér n vite me 6% kamaté té njéjtin interes té thjeshté sikurse 12,000 € me 3%?

7. Njé prodhim éshté shitur sé bashku me 15% marzhé nga 120.75 €, ndérsa i njéjti tani shitet pér



99.95 €. A fitohet apo humbet tani né té, dhe pér sa pérqind?

8. Le té jeté a > 0 numeér i dhéné. Duke ditur se log, x = }2—2, gjeni formulén pér llogaritjen e derivatit
té funksionit f(z) = log, .

9. Né bankeé jané deponuar 29,900 € me 9% (p.a.d) dhe kapitalizim tremujor. Té llogaritet sa heré mund
té merren renta tremujore prej 1,000 €7

10. Njé person deponon né banké 4, 000 € me pérqindje interesi 5% (p.a.d), kurse njé person tjetér deponon
4,500 € me pérgindje interesi 4% (p.a.d). Pas sa kohe dy personat do té disponojné me shumé té njéjté?



Kapitalizimi éshté vjetor.



C(elési 1 provimit |A

Zgjedhni pérgjegjjen korrekte (duke rrethuar vetém njérin nga opcionet e ofruara).

1. Cili nga pohimet vijuese éshté i sakté pér funksionin y = f(x), Y
té paraqitur grafikisht né figurén, nga ana e majté e pikés c?

(a)  f'(z) >0dhe f’(z) >0
(b)  f'(xz) >0 dhe f"(z) <0
#'(z) < 0 dhe f"(z) > 0
d)  f'(z) <0dhe f(z) <0

/
/

2. Pér funksionin f(z) = 2*, sa éshté shpejtésia e qastit e ndryshimit pér vlerén 2 = —1t& ndryshores
sé pavarur?
(a) =5
(b)| —4
(¢ 1
(d) 2

Shkruani zgjidhjet né hapésirat e zbrazéta. Né rast nevoje, mund té shfytézoni fagen tjetér
té fletés pér llogaritje mé té gjata.

3. Funksioni i ¢mimit éshté p = 9 — \/z. Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme
jané maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?

Zgjidhje. Nga

P(x) = px
gjejmeé
P(r) =97 — x\/x
Rrjedhimisht,
3
Zgjidhim ekuacionin
P'(z) =0,
d.m.th.,
3
9— =z =0,
2
ose
VT =6,
prej nga fitojmé
z = 36.
Meqé nga
3 1 1
P (x)=—-2.=. —
@ ==33"7



marrim

pérfundojmé se né pikén x = 36 funksioni i t& hyrave té pérgjithshme P(x) arrin maksimum.
Vlera e té hyrave maksimale éshté

P(36) = 9- 36 — 36v/36 = 108.

4. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né moshén 20 vjegare, nga 400 €
me 7% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ashtu gé i biri duke filluar nga mosha 40 vjecare, né 20 vitet
vijuese té€ marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?

Zgjidhje. Jané dhéné p =7, D = 400.
Llogarisim sé pari gjendjen e kapitalit pas n = 20 vitesh deponimesh periodike:

s, = Dr(r — 1)’
r—1
ku p
=14+ — =1.07.
=1 700
Kemi

1.07(1.07%° — 1)

S20 =400 — ]

~ 17, 546.07.

Tani, sipas formulés pér njehsimin e interesit dekursiv, llogarisim gjendjen e kapitalit né moshén
40 vjecgare té té birit:
K, = Sayor",

d.m.th.,
Koo = 17,546.07-1.07%° ~ 67, 897.76.

Meé né fund, llogarisim vlerén e rentave peridoike pér 20 vjetét e mbetura:

r—1
R =y " =1
r—1

d.m.th.,
1.07%9(1.07 — 1)

R =67,897.76 - =0
1.07" -1

~ 6,409.07.

5. Eshté dhéné funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme C(z) = xv/622 — 722 + 300. Llogaritni sasiné e
prodhimit pér té cilén shpenzimet mesatare jané minimale.

Zgjidhje. Nga

- C(x)
C =
(r) = =
gjejmé
C(x) = /622 — 722 + 300.
Rrjedhimisht,
- 122 — 72
C'(z) = ° .
2v/622 — 72z + 300
Zgjidhim ekuacionin -
C'(x) =0,
d.m.th.,
120 — 72 =0,



prej nga fitojmé
r = 6.
(12z — 72)? 6
+
622 — 72x + 300

Meqé nga
ol _
(%) = = 1622 — 720 + 300772
6
= >0,
V6 -62 —72-6+ 300

marrim
P (6)

pérfundojmé se né pikén x = 6 funksioni i shpenzimeve mesatare C(x) arrin minimum.
6. Cili kapital sjell pér n vite me 6% kamaté té njéjtin interes té thjeshté sikurse 12,000 € me 3%?

=100

Zgjidhje. Nga formula pér njehsimin e interesit té thjeshté
nKp

mbéshtetur né kushtet e dhéna né deturén kemi
nK-6 n-12,000-3
100 100 '

qé éshté ekuivalente me
K -6=12,000- 3.

Duke zgjidhur barazimin e fundit sipas K gjejmé
12 .
_ 10003

7. Njé prodhim éshté shitur sé bashku me 15% marzhé nga 120.75 €, ndérsa i njéjti tani shitet pér

99.95 €. A fitohet apo humbet tani né té, dhe pér sa pérqind?
Zgjidhje. Jané dhéné p = 15 dhe K + I = 120.75. Pér interesin e fituar né emér marzhe kemi

= PR
100
Duke zévendésuar mé sipér marrim
15K
K+ — =120.75
+ 100 ’
ose 5
K14+ -—)=120.75
( * 100) ’
prej nga gjejmé vlerén e ¢mimit té diskontuar (pa marzhé) té mallit
120.75
= =105
1.15
Meqé 99.95 < 105, konkludojmé se sipas ¢mimit té tanishém malli éshté duke u shitur me humbje:
105 — I = 99.95,

d.m.th., )
I =105-—99.95 = 5.05.

Llogarisim pérqindjen e humbjes:
g
P=%



Inz

8. Le té jeté a > 0 numér i dhéné. Duke ditur se log, z = 7%, gjeni formulén pér llogaritjen e derivatit
té funksionit f(z) = log, =.

Zgjidhje. Kemi
1 !
fwmm’G%,

Ina

prej nga, duke pasur parasysh se Ina éshté konstanté, fitojmé

1
£@) = ()’
d.m.th.,
, 1
Fla) = zlna’

9. Né banké jané deponuar 29,900 € me 9% (p.a.d) dhe kapitalizim tremujor. Té llogaritet sa heré mund
té merren renta tremujore prej 1,000 €7

Zgjidhje. Jané dhéné M = 29,900, R = 1,000, p =9, m = 4. Llogarisim vlerén e 4n. Kemi

D
= 1 _—
"= Toome
d.m.th. 9
=14+ —— =1.0225.
r + 1004 0225
Duke zévendésuar vlerat né formulén
rmnr—1
M=R—
rmn(r — 1)’
fitojmé
1.0225%" — 1
29,900 = 1,000 . ,
1.0225%™(1.0225 — 1)
d.m.th.,
29,900 1.0225%" — 1
’ (10225 —1) = —— ___~
1,000 ( ) 1.0225%"
ose
0.67275 - 1.0225™ = 1.0225%" — 1.
Prej kétej
1.0225*"(1 — 0.67275) = 1,
ose

1
1.0225%" = — —
1—0.67275

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit marrim
4nlog1.0225 =~ log 3.05577,

d.m.th.
__ 1og3.05577

~ ~ 50.20.
log 1.0225

10. Njé person deponon né banké 4, 000 € me pérqindje interesi 5% (p.a.d), kurse njé person tjetér deponon
4,500 € me pérqindje interesi 4% (p.a.d). Pas sa kohe dy personat do té disponojné me shumé té njéjté?
Kapitalizimi éshté vjetor.



Zgjidhje. Jané dhéné K = 4,000, p = 5, K = 4,500, p = 4, m = 1. Nga formula pér njehsimin e
interesit dekursiv, mbéshtetur né kushtet e dhéna né deturén kemi

Krmn — Kfmn7
ku .
p
" ( * Toom < + 100-1) 05,
_ P 4
=(1+— =14 —— ) = 1.04.
" ( +100m) ( +100.1) 0
Rrjedhimisht,

1.04\" 4,000
1.05) = 4,500

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit fitojmeé

1.04
__ log 155
1,000

~ ~ 12.31.
log 1,500



Emri:

Matematiké e biznesit II Nr. ID:
Provimi pérfundimtar, Forma:

Drejtimi:

Data:

Zgjedhni pérgjegjjen korrekte (duke rrethuar vetém njérin nga opcionet e ofruara).

1. Pér funksionin f(z) = 2% -z, sa éshté shpejtésia e qastit e ndryshimit pér vlerén x = —1t& ndryshores
sé pavarur?
(a) =5
(b) —4
(¢ 1
d) 2
2. Cili nga pohimet vijuese éshté i sakté pér funksionin y = f(x), Y

té paraqitur grafikisht né figurén, nga ana e djathté e pikés c?
(a)  f'(z) > 0dhe f’(z) >0

(b)  f(x) >0 dhe f(x) <0
(¢) f'(x) <0dhe f"(z) >0
(d)  f(z) <0dhe f"(z) <0

8

Shkruani zgjidhjet né hapésirat e zbrazéta. Né rast nevoje, mund té shfytézoni fagen tjetér
té fletés pér llogaritje mé té gjata.

3. Njé person deponon né banké 5,000 € me pérqindje interesi 6% (p.a.d), kurse njé person tjetér deponon
5,500 € me pérqindje interesi 5% (p.a.d). Pas sa kohe dy personat do té disponojné me shumé té njéjté?
Kapitalizimi éshté gjashtémujor.

4. Le té jeté a > 0 numér i dhéné. Duke ditur se log, x = }2—2, jeni formulén pér llogaritjen e derivatit



té funksionit f(z) = log, =.

5. Njé prodhim éshté shitur sé¢ bashku me 16% marzhé nga 133.4 €, ndérsa i njéjti tani shitet pér 99.95 €.
A fitohet apo humbet tani né té, dhe pér sa pérqind?

6. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né moshén 20 vjegare, nga 500 €
me 6% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ashtu qé i biri duke filluar nga mosha 40 vjegare, né 20 vitet
vijuese té€ marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?



7. Cili kapital sjell pér n vite me 7% kamaté té njéjtin interes té thjeshté sikurse 14,000 € me 4%?

8. Eshté dhéné funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme C(z) = xv/522 — 50z + 200. Llogaritni sasiné e
prodhimit pér té cilén shpenzimet mesatare jané minimale.

9. Né banké jané deponuar 28,800 € me 8% (p.a.d) dhe kapitalizim katérmujor. Té llogaritet sa heré
mund té merren renta katérmujore prej 1,500 €7

10. Funksioni i gmimit éshté p = 9 — 24/z. Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme



jané maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?



(elési 1 provimit |B

Zgjedhni pérgjegjjen korrekte (duke rrethuar vetém njérin nga opcionet e ofruara).

1. Pér funksionin f(z) = x*—x, sa éshté shpejtésia e qastit e ndryshimit pér vlerén x = —1t& ndryshores
sé pavarur?
(a)] =5
(b) —4
(¢ 1
d) 2
2. Cili nga pohimet vijuese éshté i sakté pér funksionin y = f(x), Y

té paraqitur grafikisht né figurén, nga ana e djathté e pikés c?
(a)| f'(z)>0dhe f"(z) >0
(b)  f(x) >0 dhe f"(z) <0
(¢)  f'(r) <0dhe f"(x) >0
(d)  f(z) <0dhe f"(z) <0

8

Shkruani zgjidhjet né hapésirat e zbrazéta. Né rast nevoje, mund té shfytézoni fagen tjetér
té fletés pér llogaritje mé té gjata.

3. Njé person deponon né banké 5,000 € me pérqindje interesi 6% (p.a.d), kurse njé person tjetér deponon
5,500 € me pérqindje interesi 5% (p.a.d). Pas sa kohe dy personat do té disponojné me shumé té njéjté?
Kapitalizimi éshté gjashtémujor.

Zgjidhje. Jané dhéné K = 5,000, p = 6, K = 5,500, p = 5, m = 2. Nga formula pér njehsimin e
interesit dekursiv, mbéshtetur né kushtet e dhéna né deturén kemi

Krmt = K7mn,
ku 6
P
" ( * Toom < + 100-2) 03,
_ P 0
" ( +100m) ( +100.2) 025
Rrjedhimisht,

1.025\*" 5,000
1.03 ~ 5,500

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit fitojmeé

10g 11.00235
~ — 08~ 19.59.

5,500

2n =
log



Inz

4. Le té jeté a > 0 numér i dhéné. Duke ditur se log, z = 7%, gjeni formulén pér llogaritjen e derivatit
té funksionit f(z) = log, =.

Zgjidhje. Kemi
1 !
ﬂm=®&w=(ﬂﬁ,

Ina

prej nga, duke pasur parasysh se Ina éshté konstanté, fitojmé

1
F@) = (s’
d.m.th.,
, 1
Fla) = zlna’

5. Njé prodhim éshté shitur sé bashku me 16% marzhé nga 133.4 €, ndérsa i njéjti tani shitet pér 99.95 €.
A fitohet apo humbet tani né té, dhe pér sa pérqind?

Zgjidhje. Jané dhéné p = 16 dhe K + I = 133.4. Pér interesin e fituar né emér marzhe kemi

ey
100
Duke zévendésuar mé sipér marrim
16K
K+ —=1334
+ 100 ’
ose
16
K(l+— | =1334
( + 100) ’
prej nga gjejmé vlerén e ¢gmimit té diskontuar (pa marzhé) té mallit
K = @ = 115.
1.16

Meqé 99.95 < 115, konkludojmé se sipas ¢mimit té tanishém malli éshté duke u shitur me humbje:
115 — I = 99.95,

d.m.th., ~
I =115-99.95 = 15.05.

Llogarisim pérqindjen e humbjes:

6. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né moshén 20 vjegare, nga 500 €
me 6% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ashtu qé i biri duke filluar nga mosha 40 vjegare, né 20 vitet
vijuese té marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?

Zgjidhje. Jané dhéné p = 6, D = 500.
Llogarisim sé pari gjendjen e kapitalit pas n = 20 vitesh deponimesh periodike:

S, — Dr(r" — 1)7
r—1
ku »
=1+ — =1.06.
=110



Kemi
1.06(1.06%° — 1)

$20 =500 —— 77

~ 19, 496.36.

Tani, sipas formulés pér njehsimin e interesit dekursiv, llogarisim gjendjen e kapitalit né moshén
40 vjecare té té birit:
Kn = SgoTn,
d.m.th.,
Koo = 19,496.36 - 1.06%° ~ 62, 527.48.

Meé né fund, llogarisim vlerén e rentave peridoike pér 20 vjetét e mbetura:
"(r—1
R=Kyp =1
rv—1
d.m.th.,
1.062°(1.06 — 1)

R = 62,527.48 - -
1.06% — 1

~ 5,451.43.

7. Cili kapital sjell pér n vite me 7% kamaté té njéjtin interes té thjeshté sikurse 14,000 € me 4%?
Zgjidhje. Nga formula pér njehsimin e interesit té thjeshté

nKp
100’

mbéshtetur né kushtet e dhéna né deturén kemi

nK -7 n-14,000-4
100 100 ’

qé éshté ekuivalente me
K -7=14,000-4.
Duke zgjidhur barazimin e fundit sipas K gjejmé
14 -4
K= 14,0004 = &, 000.

8. Eshté dhéné funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme C(z) = /522 — 502 + 200. Llogaritni sasiné e
prodhimit pér té cilén shpenzimet mesatare jané minimale.

Zgjidhje. Nga

~ C(x)
Cla) = =
gjejmeé
C(x) = /52 — 502 + 200.
Rrjedhimisht,

Zgjidhim ekuacionin

d.m.th.,
10z — 50 = 0,

prej nga fitojmé
x =b.



Meqé nga
(10 — 50)2 )

o —
(@) 4(522 — 50z +200)3/2 " /522 — 50z + 200

marrim 5
P'(5) = > 0,
() V552 —50-5 4 200

pérfundojmé se né pikén x = 5 funksioni i shpenzimeve mesatare C'(x) arrin minimum.

9. Né banké jané deponuar 28,800 € me 8% (p.a.d) dhe kapitalizim katérmujor. Té llogaritet sa heré
mund té merren renta katérmujore prej 1,500 €7

Zgjidhje. Jané dhéné M = 28,800, R = 1,500, p = 8, m = 3. Llogarisim vlerén e 3n. Kemi

D
R 1 _
"= Toom
d.m.th.
=1 = 1.02667.
r + 70073 02667
Duke zévendésuar vlerat né formulén
rmn—1
M=R——
rmn(p — 1)’
fitojmé
1.026673" — 1
28,800 = 1,500 03667 ,
1.02667°"(1.02667 — 1)
d.m.th.,
28,800 1.02667°" — 1
’ (1.02667 - 1) = ————
1,500 ( ) 1.026673™
ose
0.512- 1.02667°" = 1.02667°" — 1.
Prej kétej
1.02667™(1 — 0.512) = 1,
ose 1
1.02667°" = ————.
02667 1—0.512

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit marrim
3nlog 1.02667 ~ log 2.04918,

d.m.th.
_ log2.04918

~ =2 ~27.26.
"™ 1og 1.02667

10. Funksioni i gmimit éshté p = 9 — 24/z. Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme
jané maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?

Zgjidhje. Nga

P(x) = px
gjejmé
P(z) = 9z — 2z/x.
Rrjedhimisht,
Pllz)=9-2- g\/z.



Zgjidhim ekuacionin

d.m.th.,

ose

prej nga fitojmé

rz=9
Meqé nga 51 1
p”(x) 255%
marrim 3 1 1
P”(9)7—2~§~§~§ 0,

pérfundojmé se né pikén x = 9 funksioni i té hyrave té pérgjithshme P(z) arrin maksimum.

Vlera e té hyrave maksimale éshté

P(9)=9-9—2-9V9 = 27.



Emri:

Matematiké e biznesit II Nr. ID:
Provimi pérfundimtar, Forma:

Drejtimi:

Data:

Zgjedhni pérgjegjjen korrekte (duke rrethuar vetém njérin nga opcionet e ofruara).

1. Pér funksionin f(x) = 2* —2?, sa éshté shpejtésia e qastit e ndryshimit pér vlerén 2 = 1té ndryshores

sé pavarur?

(a) =5
(b) —4
(¢ 1
(d) 2
2. Cili nga pohimet vijuese éshté i sakté pér funksionin y = f(z), Y

té paraqitur grafikisht né figurén, nga ana e majté e pikés c?
(a)  f'(z) > 0dhe f’(z) >0

(b)  f(x) >0 dhe f(x) <0
(¢) f'(x) <0dhe f"(z) >0
(d)  f(z) <0dhe f"(z) <0

8

Shkruani zgjidhjet né hapésirat e zbrazéta. Né rast nevoje, mund té shfytézoni fagen tjetér
té fletés pér llogaritje mé té gjata.

3. Né banké jané deponuar 27,700 € me 7% (p.a.d) dhe kapitalizim gjashtémujor. Té llogaritet sa heré
mund té merren renta gjashtémujore prej 1,500 €7

4. Njé person deponon né banké 6,000 € me pérqindje interesi 7% (p.a.d), kurse njé person tjetér deponon
6, 500 € me pérqindje interesi 6% (p.a.d). Pas sa kohe dy personat do té disponojné me shumé té njéjté?



Kapitalizimi éshté katérmujor.

5. Njé prodhim éshté shitur sé bashku me 17% marzhé nga 146.25 €, ndérsa i njéjti tani shitet pér
99.95 €. A fitohet apo humbet tani né té, dhe pér sa pérqind?

6. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né moshén 20 vjegare, nga 600 €
me 5% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ashtu qé i biri duke filluar nga mosha 40 vjegare, né 20 vitet
vijuese té€ marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?



7. Cili kapital sjell pér n vite me 8% kamaté té njéjtin interes té thjeshté sikurse 16,000 € me 5%?

8. Le té jeté a > 0 numér i dhéné. Duke ditur se log, x = }2—2, gjeni formulén pér llogaritjen e derivatit
té funksionit f(z) = log, .

9. Funksioni i ¢gmimit éshté p =2 — %\/E Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme
jané maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?

10. Eshté dhéné funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme C(z) = xv/422 — 32z + 100. Llogaritni sasiné e



prodhimit pér té cilén shpenzimet mesatare jané minimale.



Celési i provimit |C

Zgjedhni pérgjegjjen korrekte (duke rrethuar vetém njérin nga opcionet e ofruara).

1. Pér funksionin f(x) = 2* —2?, sa éshté shpejtésia e qastit e ndryshimit pér vlerén 2 = 1té ndryshores

sé pavarur?

(a) =5
(b) —4
© 1
(d)] 2
2. Cili nga pohimet vijuese éshté i sakté pér funksionin y = f(x), Y

té paraqitur grafikisht né figurén, nga ana e majté e pikés c?
(a)  f'(z) > 0dhe f’(z) >0

(z) > 0 dhe f"(z) <0

) (x) <0 dhe f"(z) >0

) () < 0 dhe f"(x) <0

fl
(¢ f
d) f

8

Shkruani zgjidhjet né hapésirat e zbrazéta. Né rast nevoje, mund té shfytézoni fagen tjetér
té fletés pér llogaritje mé té gjata.

3. Né banké jané deponuar 27,700 € me 7% (p.a.d) dhe kapitalizim gjashtémujor. Té llogaritet sa heré
mund té merren renta gjashtémujore prej 1,500 €7

Zgjidhje. Jané dhéné M = 27,700, R = 1,500, p = 7, m = 2. Llogarisim vlerén e 2n. Kemi

D
=1+ —
"= Toom:
d.m.th. -
=14+ — =1.035.
=1 1002
Duke zévendésuar vlerat né formulén
rmn—1
M=R——
rmn(r — 1)’
fitojmeé
1.035%" — 1
27,700 = 1,500 235 ,
1.035°(1.035 — 1)
d.m.th.,
27,700 1.035%" — 1
’ -(1.035—-1) = ———
1,500 ( ) 1.035%" 7
ose

0.646333 - 1.035%™ = 1.035%" — 1.



Prej kétej
1.035%"(1 — 0.646333) = 1,

ose
L35 = L
' ~ 1-0.646333°

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit marrim
2nlog 1.035 ~ log 2.82752,

d.m.th. log 2.82752
o v 28202092 a0 01
log 1.035

4. Njé person deponon né banké 6,000 € me pérqgindje interesi 7% (p.a.d), kurse njé person tjetér deponon
6, 500 € me pérqindje interesi 6% (p.a.d). Pas sa kohe dy personat do té disponojné me shumé té njéjté?

Kapitalizimi éshté katérmujor.
Zgjidhje. Jané dhéné K = 6,000, p = 7, K = 6,500, p = 6, m = 3. Nga formula pér njehsimin e

interesit dekursiv, mbéshtetur né kushtet e dhéna né deturén kemi

Krmt = Kimn,
ku .

p
=(1+——)=(14+——) ~1.02333
r=(1+ 106m) ( +100~3) ’
_ D 6

=(1+—)=(1+—")=~1.02
" ( +100m) ( +100~3)
Rrjedhimisht,
1.02 \*" 6,000
1.02333) 6,500

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit fitojmeé

log 1 %)'2?3233
08 6,500

5. Njé prodhim éshté shitur sé¢ bashku me 17% marzhé nga 146.25 €, ndérsa i njéjti tani shitet pér
99.95 €. A fitohet apo humbet tani né té, dhe pér sa pérqind?
Zgjidhje. Jané dhéné p = 17 dhe K + I = 146.25. Pér interesin e fituar né emér marzhe kemi

_PK
~100°

Duke zévendésuar mé sipér marrim

17K
K+ —— =146.25
+ 100 ’
ose .
K|ll14+—) =146.25
( * 100) ’
prej nga gjejmé vlerén e ¢mimit té diskontuar (pa marzhé) té mallit
146.25
= = 125.
1.17 g



Meqé 99.95 < 125, konkludojmé se sipas ¢mimit té tanishém malli éshté duke u shitur me humbje:
125 — I = 99.95,

d.m.th., )
I =125-99.95 = 25.05.

Llogarisim pérqindjen e humbjes:

6. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né moshén 20 vjegare, nga 600 €
me 5% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ashtu qé i biri duke filluar nga mosha 40 vjegare, né 20 vitet
vijuese té marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?

Zgjidhje. Jané dhéné p =5, D = 600.
Llogarisim sé pari gjendjen e kapitalit pas n = 20 vitesh deponimesh periodike:

s, = Dr(r - 1)’
r—1
ku p
=1+ — =1.05.
=100
Kemi

1.05(1.05%° — 1)
1.05 -1

Tani, sipas formulés pér njehsimin e interesit dekursiv, llogarisim gjendjen e kapitalit né moshén
40 vjecare té té birit:

Sap = 600 - ~ 20, 831.55.

Kn = SgoTn,
d.m.th.,
Ky = 20,831.55 - 1.05%° ~ 55,272.31.

Meé né fund, llogarisim vlerén e rentave peridoike pér 20 vjetét e mbetura:

n(r—1
R= Ky =1
r—1
d.m.th.,
1.052(1.05 — 1)
1.05% —1

7. Cili kapital sjell pér n vite me 8% kamaté té njéjtin interes té thjeshté sikurse 16,000 € me 5%?

R =55,272.31- ~ 4,435.19.

Zgjidhje. Nga formula pér njehsimin e interesit té thjeshté
nKp
100
mbéshtetur né kushtet e dhéna né deturén kemi

nK-8 n-16,000-5
100 100 ’

qé éshté ekuivalente me
K -8=16,000-5.

Duke zgjidhur barazimin e fundit sipas K gjejmé

P LU B



Inz

8. Le té jeté a > 0 numér i dhéné. Duke ditur se log, z = 7%, gjeni formulén pér llogaritjen e derivatit
té funksionit f(z) = log, =.

Zgjidhje. Kemi
1 i
fwmm’G%,

Ina

prej nga, duke pasur parasysh se Ina éshté konstanté, fitojmé

1
£@) = ()’
d.m.th.,
, 1
Fla) = zlna’

9. Funksioni i ¢cmimit éshté p = 2 — %\/E Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme
jané maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?

Zgjidhje. Nga

P(z) = pz
gjejmeé
1
P(zx) =2z — gz\/E
Rrjedhimisht,
1 3
Pz)=2—-> -2z
(z) 3 5V
Zgjidhim ekuacionin
P'(z) =0,
d.m.th.,
3
22— —- 5 r =U,
ose
VE =4,
prej nga fitojmé
z = 16.
Meqé nga
1 3 1 1
Plx)=—=.2.2. —
@B ==3337
marrim 131 1
P'(16) = —=.2.=.Z2
(16) 3 2 2 4 0

pérfundojmé se né pikén a = 16 funksioni i té hyrave té pérgjithshme P(x) arrin maksimum.
Vlera e té hyrave maksimale éshté

1 32
P(16) =2-16 — 3 16V16 = 3

10. Eshté dhéné funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme C(z) = xv/422 — 32z + 100. Llogaritni sasiné e
prodhimit pér té cilén shpenzimet mesatare jané minimale.



Zgjidhje. Nga

. C(x)
C =
(r) = =
gjejmeé
C(z) = v4x2 — 32z + 100.
Rrjedhimisht,
~ 8z — 32
C'(z) = i .
2v/4x? — 32z + 100
Zgjidhim ekuacionin -
C'(x) =0,
d.m.th.,
8r — 32 =0,
prej nga fitojmé
x=4
Meqé nga
~ 8z — 32)2 4
CN(ZC) - _ ( €z ) +
4(422 — 327 + 100)3/2 422 — 32z + 100
marrim 4
P’ (4) = 0,

= >
VA 42 =324+ 100

pérfundojmé se né pikén a = 4 funksioni i shpenzimeve mesatare C(x) arrin minimum.



Emri:

Matematiké e biznesit II Nr. ID:
Provimi pérfundimtar, Forma:

Drejtimi:

Data:

Zgjedhni pérgjegjjen korrekte (duke rrethuar vetém njérin nga opcionet e ofruara).

1. Pér funksionin f(x) = 2* —23, sa éshté shpejtésia e qastit e ndryshimit pér vlerén 2 = 1té ndryshores

sé pavarur?

(a) =5
(b) —4
(¢ 1
(d) 2
2. Cili nga pohimet vijuese éshté i sakté pér funksionin y = f(z), Y

té paraqitur grafikisht né figurén, nga ana e djathté e pikés c?
(a)  f'(z) > 0dhe f’(z) >0

(b)  f(x) >0 dhe f(x) <0
(¢) f'(x) <0dhe f"(z) >0
(d)  f(z) <0dhe f"(z) <0

8

Shkruani zgjidhjet né hapésirat e zbrazéta. Né rast nevoje, mund té shfytézoni fagen tjetér
té fletés pér llogaritje mé té gjata.

3. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né moshén 20 vjegare, nga 700 €
me 4% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ashtu qé i biri duke filluar nga mosha 40 vjegare, né 20 vitet
vijuese té marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?

4. Funksioni i ¢mimit éshté p = 3 — y/z. Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme



jané maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?

5. Njé prodhim éshté shitur sé bashku me 18% marzhé nga 159.3 €, ndérsa i njéjti tani shitet pér 99.95 €.
A fitohet apo humbet tani né té, dhe pér sa pérqind?

6. Cili kapital sjell pér n vite me 9% kamaté té njéjtin interes té thjeshté sikurse 18,000 € me 6%?

7. Né banké jané deponuar 26,600 € me 6% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor. Té llogaritet sa heré mund



té merren renta vjetore prej 2,000 €7

8. Le té jeté a > 0 numeér i dhéné. Duke ditur se log, x = }2—2, gjeni formulén pér llogaritjen e derivatit
té funksionit f(z) = log, .

9. Njé person deponon né banké 7,000 € me pérqgindje interesi 8% (p.a.d), kurse njé person tjetér deponon
7,500 € me pérqindje interesi 7% (p.a.d). Pas sa kohe dy personat do té disponojné me shumé té njéjté?
Kapitalizimi éshté tremujor.

10. Eshté dhéné funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme C(z) = xv/322 — 18z + 50. Llogaritni sasiné e



prodhimit pér té cilén shpenzimet mesatare jané minimale.



(elési 1 provimit |D

Zgjedhni pérgjegjjen korrekte (duke rrethuar vetém njérin nga opcionet e ofruara).

1. Pér funksionin f(z) = 2*—23

sé pavarur?

, sa éshté shpejtésia e qastit e ndryshimit pér vlerén x = 1té ndryshores

(a) =5
(b) —4
(€] 1
(d) 2
2. Cili nga pohimet vijuese éshté i sakté pér funksionin y = f(x), y

té paraqitur grafikisht né figurén, nga ana e djathté e pikés c?
(a)  f'(z) >0dhe f(z) >0
(b) x) >0 dhe f"(x
(c)

f'(=) () <0
f'(z) <0 dhe f’(z) >0
#/(z) < 0 dhe f"(z) <0

8

Shkruani zgjidhjet né hapésirat e zbrazéta. Né rast nevoje, mund té shfytézoni fagen tjetér
té fletés pér llogaritje mé té gjata.

3. Prindi deponon né fillim té ¢do viti, nga dita e lindjes sé fémisé deri né moshén 20 vjegare, nga 700 €
me 4% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor, ashtu qé i biri duke filluar nga mosha 40 vjecare, né 20 vitet
vijuese té marré né fund té ¢do viti renta periodike. Sa éshté vlera e rentave?

Zgjidhje. Jané dhéné p =4, D = 700.

Llogarisim sé pari gjendjen e kapitalit pas n = 20 vitesh deponimesh periodike:

s, = Dr(r — 1)’
r—1
ku p
=14+ — =1.04.
=100
Kemi

1.04(1.04%° — 1)

20 =700 — 97

~ 21,678.44.
Tani, sipas formulés pér njehsimin e interesit dekursiv, llogarisim gjendjen e kapitalit né moshén
40 vjecgare té té birit:

K, = Sayor™,

d.m.th.,
Ky = 21,678.44 - 1.04%° ~ 47,500.13.



Meé né fund, llogarisim vlerén e rentave peridoike pér 20 vjetét e mbetura:

r—1
R= Ky " =1
r—1

d.m.th.,
1.042°(1.04 — 1)

R = 47,500.13 - -
1.0420 — 1

~ 3,495.14.

4. Funksioni i ¢mimit éshté p = 3 — y/z. Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme
jané maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?

Zgjidhje. Nga

P(x) = px

gjejme
P(r) =3z — x\/x
Rrjedhimisht,
3

Zgjidhim ekuacionin

P'(z) =0,
d.m.th.,

3
3— =z =0,
2
ose
V=2,
prej nga fitojmé
=4
Meqé nga
31 1
Pl (x)=—-2".2. —
@ ==33"7
marrim 3 1 1
P'4)y=—=.-=.= 0
4)=-5-53<0

pérfundojmé se né pikén x = 4 funksioni i té hyrave té pérgjithshme P(x) arrin maksimum.
Vlera e té hyrave maksimale éshté

P(4)=3-4—4V1=4.

5. Njé prodhim éshté shitur sé bashku me 18% marzhé nga 159.3 €, ndérsa i njéjti tani shitet pér 99.95 €.
A fitohet apo humbet tani né té, dhe pér sa pérqind?

Zgjidhje. Jané dhéné p = 18 dhe K + I = 159.3. Pér interesin e fituar né emér marzhe kemi

[ PR
100
Duke zévendésuar mé sipér marrim
18K
K+ —=1593
* 100 ’
ose 18
K14+ —]=1593
( + 100) ’



prej nga gjejmé vlerén e ¢mimit té diskontuar (pa marzhé) té mallit

159.3
K=——=135
1.18

Meqé 99.95 < 135, konkludojmé se sipas ¢mimit té tanishém malli éshté duke u shitur me humbje:

135 — I = 99.95,
d.m.th.,

I =135-199.95 = 35.05.
Llogarisim pérqindjen e humbjes:

I 35.05
p=— 100 = —— - 100 = 26.0.
P=4 00 135 00 6.0
6. Cili kapital sjell pér n vite me 9% kamaté té njéjtin interes té thjeshté sikurse 18,000 € me 6%?

Zgjidhje. Nga formula pér njehsimin e interesit té thjeshté
_ nKp

100’
mbéshtetur né kushtet e dhéna né deturén kemi

nK-9 n-18,000-6
100 100 ’

qé éshté ekuivalente me

K -9=18,000-6.
Duke zgjidhur barazimin e fundit sipas K gjejmé

K= 2000 g5 gop,

7. Né banké jané deponuar 26,600 € me 6% (p.a.d) dhe kapitalizim vjetor. Té llogaritet sa heré mund
té merren renta vjetore prej 2,000 €7

Zgjidhje. Jané dhéné M = 26,600, R = 2,000, p = 6, m = 1. Llogarisim vlerén e n. Kemi

r=1+ ﬁ,
d.m.th.
r_1+100~1 = 1.06
Duke zévendésuar vlerat né formulén
rmn—q
M=y
fitojmé

1.06" — 1
26,600 = 2,000 —————
’ T.06™(1.06 — 1)
d.m.th.,

26, 600 1.06" — 1
L (1.06—1) = ———
2,000 (106 =1) = =5

ose

0.798 - 1.06™ = 1.06™ — 1.



Prej kétej
1.06™(1 —0.798) =1,
ose

1
1.06" = ———.
06 1—-0.798

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit marrim

nlog 1.06 =~ log 4.9505,
d.m.th.
__ 1og4.9505

R 27.45.
log 1.06

8. Le té jeté a > 0 numeér i dhéné. Duke ditur se log, x = }2—2, gjeni formulén pér llogaritjen e derivatit
té funksionit f(z) = log, .

Zgjidhje. Kemi
1 !
ﬂm=®&w=(ﬂﬁ,

Ina
prej nga, duke pasur parasysh se lna éshté konstanté, fitojmé
F() = o (na)’
Ina

d.m.th.,
1

zlna’

f(@) =
9. Njé person deponon né banké 7,000 € me pérqindje interesi 8% (p.a.d), kurse njé person tjetér deponon
7,500 € me pérqindje interesi 7% (p.a.d). Pas sa kohe dy personat do té disponojné me shumé té njéjté?

Kapitalizimi éshté tremujor.

Zgjidhje. Jané dhéné K = 7,000, p = 8, K = 7,500, p = 7, m = 4. Nga formula pér njehsimin e
interesit dekursiv, mbéshtetur né kushtet e dhéna né deturén kemi

Krmt = K7mn,
p 8
- (1 —) 1 ~ 1.02
" ( * Toom < +100-4) 02,
_ p 7
" ( * IOOm) ( * 100-4) 0175

1.0175\*" 7,000
1.02 7,500

ku

Rrjedhimisht,

Duke logaritmuar ané pér ané barazimin e fundit fitojmeé

1.0175
_log 59

~ 7,000
log 7,500

in ~ 28.11.

10. Eshté dhéné funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme C(z) = xv/322 — 18z + 50. Llogaritni sasiné e
prodhimit pér té cilén shpenzimet mesatare jané minimale.



Zgjidhje. Nga

- C(x)
C =
(e) = =
gjejmeé
C(z) = /322 — 18z + 50.
Rrjedhimisht,

/() = 6r 18
2/32% — 18z + 50

Zgjidhim ekuacionin

C'(z) =0,
d.m.th.,
6z — 18 =0,

prej nga fitojmé

=3
Meqé nga

C(2) = — (62 — 18)2 3
4(3z2 — 18z + 50)3/2 322 — 18z + 50
marrim 3
P"(3) = 0,

= >
V332 -18-3+50

pérfundojmé se né pikén x = 3 funksioni i shpenzimeve mesatare C(x) arrin minimum.



