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Qéllimet dhe objektivat

@ Kuptimi i nocionit té derivatit té njé funksioni, dhe lidhméria
me pjerrtésiné e grafikut dhe shpejtésiné e ndryshimit té
funksionit.

@ ldentifikimi i lidhmérisé ndérmjet derivatit té njé funksioni dhe
rritjes ose zvogélimit té tij.
@ Zbatimi i derivateve té funksioneve té biznesit né aplikacione

@ Njoftimi me simbolikén e shénimit té derivatit

Njehsimi diferencial 2



Pérmbajtja

@ Nocioni i derivatit té njé funksioni
@ Shpejtésia e castit e ndryshimit té njé funksioni
@ Pjerrtésia e lakores
@ Derivati i njé funksioni

© Shembu;
@ Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku
@ Shembull aplikacioni biznesi

© Funksionet e derivueshme
@ Disa ményra shénimi té derivatit
@ Lidhméria ndérmjet derivueshmérisé dhe vazhdueshmérisé sé
njé funksioni
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Nocioni i derivatit t& njé funksioni Shpejtésia e castit e ndryshimit té njé funksioni

Pjerrtésia e lakores
Deriva njé funksioni

Shpejtésia e castit e ndryshimit té njé funksioni

@ Shpejtésia mesatare e

y ndryshimit té funksionit:
y=f(x) L ot h) —flx)
mes h
Q @ Shpejtésia e castit:
ST (x0 + h, f(xo + h))
Pgef‘:b Y — lim f(xo + h) — f(x0)
(X()7 f(XQ)) h—0 h

Figura: Grafiku i f(x) me sekanté
népér pikat P(xo, f(xp)) dhe
Qxo + h, f(xo + h)).
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Nocioni i derivatit té njé funksioni

Shpejtésia e castit e ndryshimit té njé funksioni

Derivati i njé funksioni

Pjerrtésia e tangjentés sé lakores

@ Pjerrtésia e kordés népér P, Q:

y
m o f(XQ =+ h) — f(Xo)
y = f(x) T (ot h)—x
~ f(x + h) — f(xo)
o h
5@\@‘@ (xo + h, f(xo + h)) @ Pjerrtésia e tangjentés:
P
(%0, f(x0)) Mean = liM Meec
X h—0

— lim f(XO + h) — f(Xo)
Figura: Kur h — 0 sekantat h—0 h
tentojné nga tangjenta népér P.
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Nocioni i derivatit t& njé funksioni Shpejtésia e castit e ndryshimit té njé funksioni

Pjerrtésia e lakores
Derivati i njé funksioni

Nocioni i derivatit té njé funksioni

Derivati i njé funksioni

@ Derivat i njé funksioni f(x) sipas x quhet funksioni f'(x)

i dhéné me f B — £(x)
: + h) — f(x
F(x) = lim ==
(x) Jim 5 ,

kurse procesi i llogaritjes sé derivatit quhet diferencim
(ose derivim).

@ Themi se f(x) éshté i diferencueshém (ose i derivueshém)
né xo né qofté se ekziston f'(xo).
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Nocioni i derivatit t& njé funksioni astit e ndryshimit té njé funksioni

ores
Derivati i njé funksioni

Derivati. Pjerrtésia. Shpejtésia e castit

Pjerrtésia. Shpejtésia e castit
@ Pjerrtésia e tangjentés sé lakores f(x) né pikén (xp, f(x0))
jepet me mean = f/(xo).
@ Shpejtésia e castit e ndryshimit té madhésisé f(x) sipas x
kur x = xp éshté e barabarté me '(xp).
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Shembuj Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku
Shembull aplikacioni biznesi

Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku

Llogaritni derivatin e funksionit f(x) = x?2,

pastaj shfrytézoni rezultatin pér té gjetur pjerrtésiné e lakores
né pikén x = —1.
Cili éshté ekuacioni i tangjentés né kété piké?
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Shembuj Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku
Shembull aplikacioni biznesi

Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku. (Vazhdim)

Zgjidhje. ..

Sipas pérkufizimit té derivatit

F(x+h)—f h)2 — x2
f'(x) = lim i) (*) = |lim —(X+ i
h—0 h h—0
. (X2 +2xh+h?) —x2  2xh+ H?
= lim = lim ——
h—0 h h—0 h
h(2 h
im X o4 h) = 2
h—0 h—0

2

Pjerrtésia e tangjentés sé lakores y = x= né pikén x = —1:

F(~1) = 2(~1) = —2
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Shembuj Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku
Shembull aplikacioni biznesi

Grafiku i funksionit y = x2

y
y = f(x)
(x0 + h, f(xo + h))
(x0,£(x0)) Sekantat
Tangjenta N

Figura: Tangjenta e lakores y = x? né pikén (—1,1).
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Shembuj Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku
Shembull aplikacioni biznesi

Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku. (Vazhdim)

... Zgjidhje.

Gjejmé y-koordinatén e pikés nga e cila éshté térhequr tangjenta:

Pra, tangjenta kalon népér pikén (—1,1) dhe ka pjerrtésiné —2.
Ekuacioni i saj:

y—1=(=2)x - (-1)]
y=-—-2x—1.
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Shembuj Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku
Shembull aplikacioni biznesi

Shembull aplikacioni biznesi

Shembull

Njé prodhues vleréson se kur prodhohen dhe shiten x njési
té njé prodhimi té ardhurat e nxjerra do té jené

R(x) = 0.5x% + 3x — 2 mijé euro.

Me cfaré shpejtésie ndryshojné té ardhurat

sipas nivelit té prodhimit x kur prodhohen 3 njési?

A jané rritése apo zvogéluese té ardhurat né kété moment?
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Shembuj Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku
Shembull aplikacioni biznesi

Shembull aplikacioni biznesi. (Vazhdim)

Zgjidhje. ..

Pér x > 0, koeficienti i diferencés sé R(x) éshté

R(x + h) — R(x)

h
_ [0.5(x + h)? + 3(x + h) — 2] — [0.5x% + 3x — 2]
B h
_ [0.5(x? + 2xh + h?) + 3x 4+ 3h — 2] — 0.5x2 — 3x + 2
- h
_ xh+0.5h* +3h

=x+0.5h+ 3.

h

Ol
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Shembuj Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku
Shembull aplikacioni biznesi

Shembull aplikacioni biznesi. (Vazhdim)

... Zgjidhje.

Prandaj, derivati i R(x) éshté

R(x+h) — R
w (x+05h+3) = x+3,

R'(x) = lim = lim
h—0 h—0

dhe meqé
R'3)=3+3=6,

rrjedh se té ardhurat ndryshojné me shpejtési 6,000 € pér njési

kur prodhohen 3 njési.

Meqgé R'(3) = 6 > 0, pra meqé R'(3) éshté pozitiv,

tangjenta né pikén e grafikut té funksionit té té ardhurave pér x = 3
duhet té jeté me pjerrtési pérpjetéze.

Véshtrimi i tillé na sygjeron se té ardhurat jané rritése kur x = 3. O
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Shembuj

Shembull ekuacioni tangjente té njé grafiku

Shembull aplikacioni biznesi

Grafiku i funksionit té té ardhurave

f
(o Tgﬁog)j)enta

Sekantat

Figura: Grafiku i lakores R(x) = 0.5x2 + 3x — 2, pér x > 0, me

tangjentén né pikén x = 3.
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Disa ményra shénimi té derivatit
Funksionet e derivueshme Lidhméria ndérmjet derivueshmérisé dhe vazhdueshmérisé

Simbolika e shénimit té derivatit

e Derivati f'(x) i y = f(x) ndonjéheré shénohet me %,

kurse vlera e derivatit né x = ¢ (d.m.th., f’(c)):

d
dx|, _

Cc
@ Pér shembull, né qofté se y = x2, atéheré
dy

— = 2x.
dx x
@ Ndonjéheré fjalia e formés
d
.Né qofté se y = x2, atéheré Y _ 2x"
dx

shkurtohet duke shénuar, thjesht,
—(X2) = 2x.
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Disa ményra shénimi té derivatit
Funksionet e derivueshme Lidhméria ndérmjet derivueshmérisé dhe vazhdueshmérisé

Derivueshméria dhe vazhdueshméria e njé funksioni

@ Nése njé funksion éshté i derivueshém né njé piké P(xg, f(x0)),
atéheré grafiku i tij ka tangjenté jovertikale né pikén P,
té cilés i ,ofrohen” té gjitha pikat e grafikut né ,aférsi" té P.

@ Intuitivisht, njé gjé e tillé sygjeron se njé funksion
duhet té jeté i vazhdueshém né cdo piké ku éshté i derivueshém,
meqé grafiku nuk mund té keté ,vrimé" ose , képutje"
né ndonjé piké ku mund té térhiget tangjenta.

@ Mirépo, e anasjellta nuk éshté e vérteté;
d.m.th., njé funksion i vazhdueshém nuk éshté e théné
té jeté edhe i derivueshém.
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Pérfundim

Udhézime pér lexim té métejmé

@ http://fberisha.netfirms.com
@ Detyré shtépie: Detyrat pér ushtrime nga materiali mésimor.

o F. M. Berisha, M. Q. Berisha, Matematiké — pér biznes
dhe ekonomiks, fq. 153-161.

e L. D. Hofmann, G. L. Bradley, Calculus — for business,
economics and life sciences, fq. 98—109.
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Pérfundim

Pérfundim

o Ekuivalenca e konceptit té derivatit té njé funksioni
me pjerrtésiné e grafikut dhe shpejtésiné e ndryshimit
té funksionit.

@ Lidhmérisé ndérmjet parashenjés sé derivatit té njé funksioni
dhe rritjes ose zvogélimit té tij.
@ Simbolika e shénimit té derivatit:

d

f'(x) = af(x)

X=C
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