Kapitulli 1

Funksione te matematikes
se biznesit

Né qofté se véshtrojmé marédhéniet ndérmjet dukurive ekonomike té biz-
nesit, mund té vérehen varési ndérmjet tyre, té cilat shprehen si varési
funksionale ndérmjet madhésish té ndryshme. Né kété rast éshté e natyr-
shme té flitet pér funksione té biznesit. Natyrisht se edhe pér kéto funksione
vlejné ligjshmérité e pérgjithshme, formale, té matematikés, sigurisht, duke
pasur gjithmoné parasysh gé madhésité e ndryshme kané kuptim ekonomik
pérkatés. Né kété kapitull do t’i pérmendim disa funksione té biznesit,
né té cilat do t'i zbatojmeé njohurité nga shqyrtimet e funksioneve, e né veganti
ato nga llogaritja e derivateve.

1.1 Funksioni i kéerkeses

Edhepse kérkesa e njé malli varet nga njé varg faktorésh si: ¢mimi i kétij
malli, cmimet e mallrave tjera né treg, standardi i konsumuesve, struktura e
konsumuesve, shija e tyre, koha e shitjes (p.sh., sezona) dhe nga shumé fak-
toré tjeré, té gjithé kéta faktoré nuk mund té merren né shqyrtim — njé gjé e
tille éshté e pamundur.

Mirépo lidhméria ndérmjet sasisé sé kérkuar té mallit dhe ¢gmimit té tij
tejkalon té gjithé faktorét e tjeré relevanté. Prandaj né vazhdim do té zbér-
thejmeé kété lidhméri me ané té aparatit matematik.

Shénojmé me z sasiné e kérkuar (kérkesén) e njé malli, kurse me p ¢gmimin
e tij né njési monetare. Ndérmjet kétyre madhésive x dhe p ekziston njé varési
funksionale

z = f(p).

Funksioni i tillée f quhet funksion i kérkesés.
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Figura 1.1: Paraqitja grafike e njé funksioni kérkese

Né pérgjithési, me rritjen e ¢gmimit p kérkesa bie (zvogélohet), qé do
té thoté se funksioni i kérkesés éshté monoton zvogélues (fig. 1.1).

Késhtu, qé = = f(p) té paraqesé funksion té kérkesés duhet té plotésohen
kushtet vijuese:

1. p>0;

2. x> 0;

3. pér derivatin 2’ = f’(p) té funksionit té kérkesés vlen x’ < 0.

Funksioni inverz (i anasjellté) i funksionit té kérkesés éshté
p=¢(x),

ku p' < 0, dhe quhet funksion i té hyrave mesatare té prodhimit sipas
kérkesés x.
Format mé té shpeshta té funksionit té kérkesés jané

e © =ap+ b (funksion linear i kérkesés);

e 7 = ap? + bp + ¢ (funksion kuadratik i kérkesés);
e 7 = ac” (funksion eksponencial i kérkesés);

e r = ap® (funksion fuqi i kérkesés).

Varésisht nga vlerat e parametrave a, b dhe ¢ fitohen funksione té ndryshme
té kérkesés. Caktimi i kétyre parametrave béhet me metoda matematike—
statistike.



1.2. FUNKSIONI I OFERTES 3
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Figura 1.2: Paraqitja grafike e njé funksioni oferte

1.2 Funksioni i ofertes

Oferté e njé malli éshté sasia e nxjerré né treg sipas njé ¢mimi té caktuar.
Edhepse né sasiné e ofertés nuk ndikon vetém ¢mimi i mallit i cili ofrohet,
por pérve¢ ¢mimit né ofertén ndikojné edhe kostoja e prodhimit, kushtet
kohore dhe teknologjike etj., ne do ta véshtrojmé ofertén né varési nga ¢mimi
i prodhimit gé ofrohet, meqé, sikur edhe né rastin e funksionit té kérkesé,
éshté pikérisht kjo lidhméri e cila tejkalon faktorét tjeré relevanté.

Shénojmé me y ofertén e njé malli, kurse me p ¢mimin e tij. Ndérmjet
kétyre madhésive ekziston njé varési funksionale

y = f(p),

e cila quhet funksion i ofertés.

Né parim, funksioni i ofertés éshté monoton rrités sepse me rritjen e
¢mimit rritet sasia e mallit e cila ofrohet (fig. 1.2).

Késhtu, qé y = f(p) té paraqesé funksion té ofertés duhet té plotésohen
kushtet vijuese:

1. p>0;
2.y >0
3. pér derivatin ' = f’(p) té funksionit té ofertés vlen y’ > 0.

Ngjashém sikur ne rastin e funksionit té kérkesés, ekzistojné forma té ndrysh-
me funksionesh té ofertés, ku forma mé e thjeshté e funksionit té ofertés
éshté funksioni linear

y=ap-+b.
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Figura 1.3: Paraqitja grafike e ekuilibrit té tregut

1.3 Ekuilibri i tregut

Né qofté se jané caktuar funksionet ofertés dhe kérkesés sé njé prodhimi,
atéheré mund té pércaktohet ekuilibri (baraspesha) e ofertés dhe kérkesés
sé atij prodhimi nga kushti qé oferta té jeté e barabarté me kérkesén.
Késhtu, né qofté se me x shénojmeé sasiné e kérkuar té mallit, kurse me y
sasiné e ofruar, atéheré kushti i ekuilibrit té tregut éshté (shih fig. 1.3)

Yy =x.
Shembull 1. Jané dhéné funksioni i kérkesés sé njé prodhimi
x = —0.618p + 8.085
dhe funksioni tij i ofertés
y = 1.382p — 0.003.

Teé pércaktohen ¢mimi dhe sasia e atij prodhimi ashtu qé tregu té jeté i
ekuilibruar.

Zgjidhje. Nga kushti i tregut té ekuilibruar

y=x
marrim
1.382p — 0.003 = —0.618p + 8.085,
prej nga
1.382p 4+ 0.618p = 8.085 + 0.003,
ose

2p = 8.088,



1.3. EKUILIBRI I TREGUT 5

d.m.th. 5,088
p= T = 4.044.

Duke zévendésuar vlerén e fituar té p né cilindo nga barazimet fitojmeé sasiné e
nevojshme:

y = 1.382-4.044 — 0.003 = 5.585808.

Pra ne qofté se ¢mimi i kétij malli éshté p = 4.044, atéheré oferta dhe kérkesa
e mallit té shqyrtuar do té jené té barabarta. O

Detyra pér ushtrime

1. Eshté dhéné funksioni i kérkesés

Gjeni ¢mimin p varésisht nga sasia e kérkuar e mallit, pastaj llogaritni
p(10) dhe p(2).

2. Eshté dhéné varésia vijuese e ¢mimit nga oferta pér njé artikull: p =
/4 +25. Gjeni funksionin e ofertés, pastaj llogaritni vlerén y(20).

3. Jané dhéné funksioni i kérkesés x = —% + 10 dhe funksioni i ofertés
Y= 72 —7.5.
(a) Pércaktoni ¢gmimin e prodhimit ashtu qé té kemi ekuilibér tregu.
(b) Njehsoni sasiné e prodhimit pér té cilén tregu éshté i ekuilibruar.
4. Jané dhéné funksionet vijuese té kérkesés dhe ofertés:
()x:—%p2+7, y = 2p—3.5.
(b) #=—5p*+10, y=p-—2.
_ 1,2 _ 4
_ 1,2 _2 5
(d) v =—3p°+10, y=3p—3.

8

Caktoni ¢gmimin e prodhimit ashtu qé té kemi ekuilibér tregu. Njehsoni
sasiné e prodhimit pér té cilén tregu éshté i ekuilibruar.
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1.4 Funksioni i té hyrave te pergjithshme

Me té hyra nénkuptojmeé prodhimin ndérmjet sasisé sé realizuar x dhe ¢gmimit
té caktuar p:
P = pa,

ku P éshté vlera e té hyrave, p ¢gmimi pér njési té prodhimit, kurse = kérkesa
(d.m.th., sasia e realizuar).

Né qofté se dihet funksioni i kérkesés, i cili, si¢ pamé né pikén 1.1, varet
nga cmimi:

x = f(p),
atéheré té hyrat P jané funksion i njé ndryshoreje:
P=p-f(p) (1)

Relacioni i fundit njihet si funksion i té hyrave (té pérgjithshme) sipas ¢gmimit.
Né qofté se te funksioni i té hyrave zévendésojmé ¢mimin p sipas funk-
sionit inverz té funksionit té kérkesés

p = o(z),

fitojmeé té hyrat si funksion té sasisé sé realizuar té prodhimit:

P =) . (2)

Ky relacion paraget funksionin e té hyrave (té pérgjithshme) sipas kérkesés.

Shembull 1. Eshté dhéné funksioni i kérkesés p? +5x — 100 = 0. Té llogaritet
funksioni i té hyrave P = P(x) né varési nga kérkesa z. Pastaj té llogariten

P(2.5) dhe P(3.25).

Zgjidhje. Sé pari gjejmé funksionin inverz té funksionit té kérkesés. Kemi
p = V100 — 5z,

késhtu qé, mbéshtetur né barazimin (2) pér té hyrat fitojmé
P = 2100 — 5z.

Rrjedhimisht,

P(2.5) = 2.5- /100 — 5 - 2.5 ~ 23.39,
P(3.25) = 3.25 - /100 — 5 - 3.25 ~ 29.74.
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Duke zgjidhur sipas ¢gmimit p shprehjen pér té hyrat e pérgjithshme P =
px, fitojmé
P
p=—
x
d.m.th. shohim se ¢mimi paraqget, né fakt, té hyrat pér njési té sasisé sé re-
alizuar x, késhtu qé p mund té konsiderohet si vleré e té hyrave mesatare.
Pikérisht ky fakt arsyeton emértimin e funksionit té té hyrave mesatare,
té pérkufizuar né pikén 1.1.

1.5 Te hyrat maksimale

Le té jeté funksioni i té hyrave P(p) funksion i derivueshém né intervalin e
pérkufizimit. Derivati i tij sipas p do té jeté

. P(p+Ap)—P(p) dP
P, == 1 = —
(p) Aifilo Ap dp

Mbéshtetur né relacionin (1) nga pika paraprake,

P'(p)=f(p) +p- f'(p),

ose
P'(p) = z + pa'.
Duke pasur parasysh relacionin (2) nga e njéjta piké, mund té gjejmé derivatin
e funksioni té té hyrave sipas kérkesés x:

P'(z) = p(x) +x - ¢'(2),

ose
P'(z) =p+ap,
Derivati i paré i funksionit té té hyrave quhet edhe funksion margjinal i

té hyrave.

15—p

Shembull 1. Funksioni i kérkesés sé njé artikulli éshté z = =3

. Gjeni

a) funksionin e té hyrave sipas ¢mimit;

(a)
(b) funksionin margjinal té té hyrave sipas ¢gmimit.
(c) funksionin e té hyrave sipas kérkesés;

)

(d) funksionin margjinal té té hyrave sipas kérkesés.
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Zgjidhje. (a) Nga P = xp dhe kushtet e shembullit kemi

15—p 15p — p?

(b) Ndérkaq

(c) Nga ana tjetér, nga funksioni i kérkesés = = ? gjejmé funksionin e
anasjellté té tij

p=15—2x.
Prej kétej
P = (15— 2z)x = 152 — 22°.
(d) Duke derivuar kété funksion gjejmé
P'(z) =15 — 4a.
]

Shembull 2. Funksioni i té hyrave mesatare éshté p = 1000 — 2z — 322
Caktoni funksionin e té hyrave té pérgjithshme si dhe funksionin margjinal
té té hyrave né varési nga sasia e mallit té shitur.

Zgjidhje. Kemi

P = (1000 — 22 — 32%)x = 1000z — 22* — 32°.
P'(z) = 1000 — 4z — 92*.

O

Nga parashenja e derivatit té paré té funksionit té té hyrave mund té kon-
kludojmé se a jané né rritje apo zvogélim té hyrat e pérgjithshme, varésisht
nga ndrshimi i ¢gmimit dhe i kérkesés.

Edhe mé e réndésishme, funksioni derivat i funksionit té té hyrave sé bashku
me derivatin e dyté té tij shérbejné pér njehsimin e té hyrave maksimale
(fig. 1.4).

Shembull 3. Eshté dhéné funksioni i kérkesés x = —p + 37000. Caktoni
¢mimin dhe sasiné pér té cilat té hyrat e pérgjithshme do té jené maksimale.
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P

P=P(p)

Do p

Figura 1.4: Paraqitja grafike e té hyrave maksimale

Zgjidhje. Meqé
P = (—p + 37000)p = —p* + 37000p,

kemi
P'(p) = —2p + 37000.

Zgjidhim ekuacionin

d.m.th.,
—2p + 37000 = 0,

pér té fituar p = 18500.

Meqgé P"(p) = —2 < 0, funksioni i té hyrave té pérgjithshme ka vlerén
maksimale pér p = 18500.

Vlera e té hyrave maksimale éshté

Prax(18500) = —18500% + 37000 - 18500 = 342 250 000.
Sasiné e kérkuar e gjejmé nga funksioni i kérkesés:

r = —p+ 37000 = —18500 + 37000 = 18500.

Detyra pér ushtrime
1. Funksioni i kérkesés sé njé prodhimi éshté

(a) © = —2p+ 4000
(b) #=8—p;
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(c) x =—p+90.

Gjeni ¢gmimin dhe sasiné pér té cilat té hyrat e pérgjithshme me rastin e
shtitjes sé kétij malli do té jené maksimale. Sa jané té hyrat maksimale?

. Eshté dhéné funksioni i té hyrave té pérgjithshme P = —3p? + 48p.

Llogaritni:

(a) funksionin e kérkesés;
(b) ¢mimin ashtu gé té hyrat e pérgjithshme té jené maksimale;

(c) té hyrat maksimale.

. Funksioni i té hyrave mesatare éshté

(a) p=2000— 3;

(b) p=1000 — 2z — 3z%
(c) p=3—Vu

(d) p = —3z + 3000 + 2220,

Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme jané mak-
simale. Sa jané té hyrat maksimale?

. Funksioni i té hyrave mesatare éshté

(a) p=9—a;
(b) p=9—2y/x;
(c) p=2—3x;

Caktoni sasiné e mallit pér té cilén té hyrat e pérgjithshme jané mak-
simale. Sa jané té hyrat maksimale?
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Figura 1.5: Paraqitja grafike e njé funksioni kostoje

1.6 Funksionet e kostos

Funksioni i kostos sé pérgjithshme éshté njé varési funksionale ndérmjet
sasisé sé prodhimit dhe kostos (shpenzimeve) prodhuese:

C = flx),

ku C éshté vlera e kostos sé pérgjithshme, kurse x numri i njésive té prod-
huara.

Funksioni i kostos sé pérgjithshme éshté funksion monoton rrités dhe
pozitiv (shih fig. 1.5).

Késhtu, qé C' = f(x) té paraqesé funksion té kostos sé pérgjithshme duhet
té plotésohen kushtet vijuese:

1. z > 0;
2. C>0;
3. pér derivatin C" = f’(x) té funksionit té kérkesés vlen C’ > 0.

Neé qofté se funksioni i kostos sé pérgjithshme éshté funksion linear, d.m.th.,
i formés
C =ar+0b,

atéheré ax quhet pjesa variabile (e ndryshueshme) e kostos, ku koeficienti a
tregon pér sa rritet kostoja kur véllimi i prodhimit té rritet pér njé njési, dhe
quhet koeficient i proporcionalitetit. Né kété rast, koeficienti b quhet pjesa
fikse e kostos.

Funksioni i kostos mesatare té prodhimit pérkufizohet si herés i funksionit
té kostos sé pérgjithshme dhe sasisé sé¢ mallit té prodhuar:

c=<

x



12 KAPITULLI 1. FUNKSIONE TE MATEMATIKES SE BIZNESIT

Ky funksioni luan rol té réndésishém né analizén e kostos, e sidomos
né pércaktimin e afarizmit optimal té biznesit.
Funksion margjinal i kostos quhet derivati i funksionit té kostos sé pérgjithshme:

C'(z) = Tim Clx+Azr) - C(z) dC

Az—0 Ax dx’

Shembull 1. Funksioni i kostos sé pérgjithshme éshté dhéné me C' = 2% —
622 + 152 + 10. Caktoni funksionin margjinal té kostos. Deri té cilén sasi
té prodhimit kostoja margjinale zvogélohet?

Zgjidhje. Nga
C(z) = 2° — 62> + 15z + 10

kemi
C'(z) = 3% — 12 + 15,

gé paraqget funksionin margjinal té kostos.
Meqé
C"(z) = 6x — 12,

rrjedh se C” < 0 pér x < 2. Pra, kostoja margjinale zvogélohet kur x
ndryshon nga 0 deri né 2. O

Shembull 2. Eshté dhéné funksioni i kostos sé pérgjithshme (fig. 1.6) C' =
23 — 30022 + 50000.

(a) Gjeni funksionin margjinal té kostos.
(b) Gjeni funksionin e kostos mesatare.

¢) Caktoni véllimin e prodhimit i ér té cilin kostoja mesatare éshté mi-
nimale.

(d) Tregoni se né kété piké minimale kostoja mesatare dhe ajo margjinale
jané té barabarta, d.m.th. se vlen C'(z) = C'(zy).

Zgjidhje. (a) Nga
C(z) = 2* — 3002* + 500002

kemi (fig. 1.7)
C'(z) = 32* — 600x + 50000.

(b) Shpenzimet mesatare jané kemi (fig. 1.8)

= —~ = 2% — 3002 + 50000.
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Figura 1.8: Grafiku i funksionit té kostos mesatare
(c) Gjejmé )
C'(z) = 2z — 300.

Tani B
C'(r) =0 < 22 —-300=0 < z = 150.

Nga ana tjetér,

C"(z) =2

qé d.m.th. se C”(150) = 2 > 0, prandaj pér véllimin e prodhimit zy = 150
kostoja mesatare éshté minimale kemi (fig. 1.8):

Cuin = C(150) = 27500.
(d) Si¢ pamé C(xg) = 27500. Nga ana tjetér,
C' (o) = C"(150) = 27500;
d.m.th., C(zg) = C'(x0). O

Detyra pér ushtrime

1. Eshté dhéné funksioni i kostos sé pérgjithshme C' = 223 — 4822 + 500z.
Llogaritni sasiné e prodhimit pér té cilén kostoja mesatare éshté mini-
male. Sa éshté ajo kosto mesatare minimale?

2. Eshté dhéné funksioni i kostos mesatare

(a) C =50 — 8z + z?%
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(b) C =20 — 6z + 22.

Caktoni véllimi i prodhimit xg pér té cilin kostoja mesatare do té jeté min-
imale. Tregoni se né kété piké xq kostoja mesatare dhe ajo margjinale
jané té barabarta.

3. Le té jeté xy sasia e prodhimit pér té cilén kostoja mesatare e prodhi-
mit éshté minimale. Vértetoni né rastin e pérgjithshém se né pikéen x
kostoja mesatare dhe ajo margjinale jané té barabarta.

4. Funksioni i kostos sé pérgjithshme éshté C' = /322 + 5z — 4. Hulum-

toni se si ndikon né koston mesatare rritja e prodhimit nga niveli x = 2.
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F

Figura 1.9: Paraqitja grafike e funksionit té profitit

1.7 Funksioni i profitit

Rezultatet e afarizmit té biznesit paraqiten me madhésiné e profitit. Profit
quhet diferenca ndérmjet té hyrave té pérgjithshme dhe kostos sé pérgjithshme
té biznesit:

F=P-C.

Né qofté se té hyrat dhe kostoja jané dhéné si funksione té sasisé sé prod-
himit z, atéheré fitohet funksioni i profitit:

Intervali (xy1,z2) pér té cilin vlen F' > 0 quhet interval i rentabilitetit
(fig. 1.9).

Derivati i funksionit té profitit
F'(z) = P'(z) — C'(x)

quhet funksion margjinal © profitit, dhe shfrytézohet pér té gjetur sasiné op-
timale té prodhimit zy ashtu qé profiti té jeté maksimal (shih fig. 1.9).

Shembull 1. Eshté dhéné funksioni i té hyrave té pérgjithshme P = —22+90x
dhe funksioni i kostos sé pérgjithshme C' = 322 + 50z + 30. Llogaritni

(a) kufirin e sipérm dhe té poshtém té rentabilitetit;
(b) prodhimin ashtu qé profiti té jeté maksimal;

(c) profitin maksimal.



1.7. FUNKSIONI I PROFITIT 17

Zgjidhje. (a) Zgjidhim mosbarazimin

d.m.th.,

ose
—42% + 402 — 30 > 0.

Meqé zgjidhjet e ekuacionit kuadratik —4x2 4 40z — 30 = 0 jané z; ~ 0.82
dhe x5 = 9.18, pérfundojmé se madhésité 0.82 dhe 9.18 paraqesin kufirin e
poshtém, pérkatésisht até té siperm té rentabilitetit. Intervali i rentabilitetit
éshté (0.82,9.18).
(b) Kemi
F(z) = —42® + 40z — 30,

d.m.th.,
F'(z) = —8x + 40.

Nga F'(x) = 0 fitojmé
_ 8z 440 =0,

prej nga gjejme
Ty = D.

Meqé F"(x) = —8 < 0 (e pra edhe F"(z() < 0) konkludojmé se né pikén z,
arrihet profit maksimal.
(c) Tani
Fraz = F(zo) = F(5) = 70.

O

Shembull 2. Pér njé prodhim jané dhéné funksioni i kostos sé pérgjithshme
C' = 22 + 12 dhe funksioni i té hyrave mesatare p = —2z + 15. Llogaritni

(a) funksionin e té hyrave né varési nga sasia e shitur e prodhimit;
(b) véllimin optimal té prodhimit dhe profitin maksimal.
Zgjidhje. (a) Nga P = px gjejmé
P(z) = (=2z + 15)x = —22° + 15z.
(b) Kemi

F(z) = P(x) — O(z) = —22% + 152 — (2% + 12) = —32” + 150 — 12.
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Prej kétej
F'(z) = —6x + 15.

Duke barazuar F'(z) = 0 marrim ekuacionin

61z + 15,
zgjidhja e té cilit éshte
15
Meqé F"(x) = —6 < 0, né pikén xy funksioni i profitit arrin maksimumin:

Foas = F(9) = F(2.5) = 6.75.

Detyra pér ushtrime

1. Funksioni i kostos sé pérgjithshme éshté C' = 30z + 1000, kurse funk-

2

sioni i té hyrave té pérgjithshme P = 80z — 155;. Llogaritni

(a) prodhimin optimal,
(b) profitin maksimal;
(c) kufijté e rentabilitetit pér prodhimin e dhéné.
2. Funksioni i kostos sé pérgjithshme éshté C' = x? 4 100, kurse funksioni
i té hyrave mesatare p = 90 — x. Llogaritni
(a) kufijté e rentabilitetit pér prodhimin e dhéné;
(b) prodhimin optimal;
(c) profitin maksimal.
3. Funksioni i shpenzimeve té pérgjithshme éshté C' = 2% + 500, kurse

funksioni kérkesés x = 100 — p. Llogaritni prodhimin optimal ashtu
gé té arrihet profit maksimal.
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1.8 Elasticiteti 1 funksionit

Elasticiteti i njé funksioni shpreh ndryshimin relativ té funksionit né njési
té ndryshimit relativ té argumentit.

Le té jeté y = f(x) funksion i derivueshém. Flasticiteti i funksionit f
pérkufizohet me

. % r . Ay xdy
Ey,= lim =—=— lim — =——,
’ Az—0 Tm Y Az—0 Az ydﬂf
d.m.th.,
x
E ax = y,
My
Né qofté se véjme % = 1% = 145, atéheré
d A A
g _ody _wdy Ay

y?x -

;deyA:L’ Y

pra, né kéteé rast,
% ~ —Ey,m

y 100
Késhtu, pér ndryshimin e variablés sé liré = pér 1% elasticiteti E, , éshté i

pérafért me pérqgindjen e ndryshimit té vlerés sé funksionit y.
Funksioni y = f(z) quhet

1. elastik né pikén x né qofté se |E, .| > 1;
2. joelastik né pikén x né qofté se |E, | < 1;
3. me elasticitet unitar né pikén x né qofté se |E, .| = 1.

Shembull 1. Llogaritni elasticitetin e funksionit y = x%e®. Cfaré éshté elas-
ticiteti né pikén

(a) v = -2
(b) z=-1;
(¢) z=1.

Zgjidhje. Gjejmé

_r, T 2 v/
Ey,x—gy — x2€x<x ex)

1 1
= —(2ze® +2%") = —wxe”(2+12) =2+ 1.
re® re®
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(a) Meqé
Ey7,2 = 2 + (—2) — O,
kemi |E, o] = 0 < 1, d.m.th. funksioni i dhéné éshté joelastik né pikén
T = —2.

(b) Meqé
Ey 1 =2+(-1)=1,
kemi |E, 41| = 1, d.m.th. funksioni i dhéné ka elasticitet unitar né pikén
r = —1.
(c) Meqé

Ey71:2+1:3,

kemi |E, 1] = 3 > 1, d.m.th. funksioni i dhéné éshté elastik né pikén = =
1. U

Detyra pér ushtrime

1. Llogaritni elasticitetin e funksionit y = 62730 (faré éshté elasticiteti i tij

né pikén

(a) =

(b) = 0;

© o=

(d) z=1;

(e) = =2.

2. Llogaritni elasticitetin e funksionit

(a) y=a"

(b) y=a"e™";

)
(¢) y=a"e™ pér a # 0;
)

(d ?/_m
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1.9 Elasticiteti i funksioneve té biznesit

Elasticiteti i funksionit té kérkesés (ose elasticiteti i kérkesés) © = f(p)
né pikén p pérkufizohet me

/

E,p== 2.

SHES

Né rastin e pérgjithshém, meqé 2/ < 0, kurse p > 0 dhe x > 0, vlen
E,, <O.
Keéshtu, né praktiké hasen kéto raste té elasticitetit té kérkeseés:

1. Né qofté se E,, < —1, atéheré kérkesa né pikén p éshté elastike.
2. Né qofté se —1 < E,, < 0, atéheré kérkesa né pikén p éshté joelastike.
3. Né qofté se E, , = —1, atéheré kérkesa né pikén p ka elasticitet unitar.

Bie fjala, pér E, 4 = —7 kérkesa né pikén p = 4 éshté elastike; d.m.th.,
né qofté se ¢mimi rritet nga p = 4 pér 1%, atéheré kérkesa zvogélohet
péraférsisht pér 7%.

FElasticiteti i ¢mimit (fleksibiliteti i ¢mimit) shprehet me

T
E,.==-p.
p7 p

Shembull 1. Funksioni i kérkesés éshté x = 15 — 2p. Llogaritni elasticitetin
pér p =3 dhe pér p =T7.

Zgjidhje. Kemi

2
E,,= A . -
’ T 15—-2p
Prandayj,
6 2
Epg=——— ==,
’ 15—-6 3
kurse 14
E:v 7= — - —14
’ 15— 14
D.m.th., kérkesa né pikén p = 3 éshté joelastike, kurse né pikén p = 7
éshteé elastike. 0

Elasticiteti i funksionit té té hyrave té pérgjithshme (ose elasticiteti i
té hyrave) P sipas ¢gmimit p jepet me
P p .,

p 1
Ep,pZF-P/:p—x(px)’:;-(w+px/):1+x-x,
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pérkatésisht
Ep,=1+4+FE,,.

Elasticiteti i té hyrave sipas sasisé x shprehet me ané té elasticitetit
té cmimit:

T 1 x
Ep, = -P/:—~(px)lzﬁ-<pl,]]—|—p):Z—)-p/—|—17

x
P pT

pérkatésisht

Ep,=1+E,,.

Shembull 2. Eshté dhéné funksioni i kérkesés x = —2p + 6. Llogaritni elas-
ticitetin e té hyrave né varési nga ¢mimi. Si ndryshojné té hyrat me rritjen
e ¢cmimit nga niveli p = %?

Zgjidhje. Kemi

Ep,=1+E,,.
Gjejmeé sé pari
-2
T —2p+6 —2(p—-3) p-—3
Késhtu,
P 2p—3
E = 1 =
P T =3
Né pikén p = % kemi
2-4-3 7
Epl = 1 3 = —
'3 3—3 8

Pra, té hyrat jané jofleksibile pér p = %; me rritjen e ¢mimit nga ky nivel
pér 1% té hyrat rriten péraférsisht pér %%. O

Elasticiteti i funksionit té kostos sé pérgjithshme (ose elasticiteti i kostos
s€ pérgjithshme) C sipas sasisé x jepet me

x C’
EC,:BZB'C/:?7
pérkatésisht
C/
EC,:B = E

Meqgé €’ > 0 dhe C > 0, vlen E¢, > 0.
Neé praktike hasen rastet vijuese té elasticitetit té kostos sé pérgjithshme:
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1. Né qofté se E¢, > 1, atéheré kostoja e pérgjithshme né pikén =z
éshte elastike, d.m.th. kostoja margjinale éshté¢ mé e madhe sesa ajo
mesatare.

2. Né qofté se Eq, < 1, atéheré kostoja e pérgjithshme né pikén =z
éshté joelastike, d.m.th. kostoja margjinale éshté mé e vogél sesa ajo
mesatare.

3. Né qofté se Eq, = 1, atéheré kostoja e pérgjithshme né pikén =z
éshté me elasticitet unitar, d.m.th. kostoja margjinale éshté e barabarté me
até mesatare.

Shembull 3. Eshté dhéné funksioni i kostos sé pérgjithshme C' = 2® — 422+ 9z
Gjeni elasticitetin e kostos sé pérgjithshme pér x =1, x = 2 dhe x = 3.

Zgjidhje. Kemi
EC,m =
Gjejmeé sé pari

C'(z) = (2* —42* + 92) = 32> — 8z + 9

dhe S 42249 24 9
_(x):x — 4= + x::x(x —4x + ):x2—4x+9
x x
Késhtu,
32 —8r +9
EBop =" 01
© 2 —4x+9

Tani, Fc; = % < 1, d.m.th. kostoja e pérgjithshme éshté joelastike pér
=1

Mé tutje, Eco = 1, d.m.th. kostoja e pérgjithshme éshté me elasticitet
unitar péer z = 2.

Mé né fund, Ecs = 2, d.m.th. kostoja e pérgjithshme éshté elastike pér
T =3. 0

Detyra pér ushtrime

1. Eshté dhéné funksioni i té hyrave mesatare

_ 6 .
(a)P—m7

(b) p= 32

Gjeni elasticitetin e kérkesés dhe hyrjet e pérgjithshme P(p).
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. Eshté dhéné funksioni i té hyrave mesatare p = v/10 — 2z. Gjeni elas-

ticitetin e kérkesés pér p = 1, pérkatésisht p = 2. Pér ¢faré ¢mimi
elasticiteti 1 kérkesés éshté unitar?

. Funksioni i kostos sé pérgjithshme éshtée C' = 22 4 90z 4 900. Gjeni

100
elasticitetin e funksionit né pikat x = 290, x = 300, pérkatésisht x =

310.

. Funksioni i kostos sé pérgjithshme éshté C' = 22 +100. Tregoni se elas-

ticiteti i kostos sé pérgjithshme éshté pér 1 mé i madh sesa elasticiteti
i kostos mesatare.

. Vértetoni se elasticiteti i kostos sé pérgjithshme éshté pér 1 mé i madh

sesa elasticiteti 1 kostos mesatare.



